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1. Motivations et notations.

La “conjecture” de Vandiver affirme que le nombre de classes 4A* du sous-corps
réel maximal Q{» de Q‘ corps cyclotomique d’indice premier p, n'est pas
divisible par p. Ceci s’exprime dans la terminologie d’Iwasawa en disant que
tout nombre premier p est ou bien régulier ou bien proprement irrégulier. On
sait par ailleurs que le nombre de classes de toute extension intermédiaire de
QP /Q divise h*, il en résulte que la conjecture suivante est plus faible que
celle de Vandiver: p ne divise pas le nombre de classes de I'extension cyclique
réelle de degré premier [ et de conducteur p pour tout nombre premier !
diviseur de p—1.

Nous envisageons ici le cas [=3; p désigne désormais un nombre premier
congru a 1 modulo 3 et K le corps cubique cyclique de conducteur p. On note
X un caractére cubique non principal modulo p, 7(X) la somme de Gauss attachée
ap (r(}():x mﬁoc)i pX(x)e””“’), h(K) le nombre de classes d’idéaux de K, R(K) son

régulateur, {x(s) la fonction zeta associée a K et L(s, X) la fonction L associée
au caractére X.

2. Formule analytique du nombre de classes et minoration du regulateur.

La formule analytique du nombre de classes, appliquée au corps K de dis-
criminant p?% sécrit:

Ex(s) 4
lim =2-~=| L, X)|?>=—h(K)R(K
lim =75 = L(L, D] *= hE)R(K)
= Xn) [ . .
avec L(1, X)= 21 s On peut pour plus de détails se reporter a [3] chapitre
3, §3.

On va démontrer que h(K) est strictement inférieur a p et utiliser le résultat
suivant : "



