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1. Motivations et notations.

La ”conjecture” de Vandiver affirme que le nombre de classes $h^{+}$ du sous-corps
r\’eel maximal $Q_{0}^{(p)}$ de $Q^{(p)}$ corps cyclotomique d’indice premier $p$ , n’est pas
divisible par $p$ . Ceci s’exprime dans la terminologie d’Iwasawa en disant que
tout nombre premier $p$ est ou bien r\’egulier ou bien proprement irre’gulier. On
sait par ailleurs que le nombre de classes de toute extension interm\’ediaire de
$Q_{0}^{(p)}/Q$ divise $h^{+}$ , il en r\’esulte que la conjecture suivante est plus faible que
celle de Vandiver: $p$ ne divise pas le nombre de classes de l’extension cyclique
r\’eelle de degr\’e Pre.mier $f$ et de conducteur $P$ pour tout nombre premier 1
diviseur de $P-1$ .

Nous envisageons ici le cas $l=3;P$ d\’esigne d\’esormais un nombre premier
congru \‘a 1 modulo 3 et $K$ le corps cubique cyclique de conducteur $p$ . On note
$\chi$ un caract\‘ere cubique non principal modulo $p,$ $\tau(\chi)$ la somme de Gauss attach\’ee
\‘a $p(\tau(\chi)=_{x}\sum_{mod p}\chi(x)e^{2i\pi x/p}),$ $h(K)$ le nombre de classes d’id\’eaux de $K,$ $R(K)$ son
r\’egulateur, $\zeta_{K}(s)$ la fonction zeta associ\’ee \‘a $K$ et $L(s, \chi)$ la fonction $L$ associ\’ee
au caract\‘ere $\chi$ .

2. Formule analytique du nombre de classes et minoration du regulateur.

La formule analytique du nombre de classes, appliqu\’ee au corps $K$ de dis-
criminant $p^{2}$ , s’\’ecrit:

$\lim_{s\rightarrow 1^{+}}\frac{\zeta_{K}(s)}{\zeta(s)}=|L(1, \chi)|^{2}=\frac{4}{p}h(K)R(K)$

avec $L(1, \chi)=\sum_{n=1}^{\infty}\frac{\chi(n)}{n}$ . On peut pour plus de d\’etails se reporter \‘a [3] chapitre
3, \S 3.

On va d\’emontrer que $h(K)$ est strictement inf\’erieur \‘a $p$ et utiliser le r\’esultat
suivant:


