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\S 0. Introduction.

Dans cet article, on consid\‘ere quelques probl\‘emes concernant les groupes.
alg\’ebriques semi-simples, surtout dans le cas o\‘u les groupes soient d\’efinis et
d\’eploy\’es sur un corps $k$ .

Soit $G$ un groupe algebrique semi-simple connexe d\’efini sur un corps de
nombres alg\’ebriques $k$ . On construit le groupe ad\’elique $G_{A}$ de $G$ . On designe
par $G_{A}^{\prime}$ le groupe des commutateurs de $G_{A}$ au sens abstrait, alors le produit
$G_{k}G_{A}^{\prime}$ est un sous-groupe distingu\’e de $G_{A}$ au sens abstrait. Si $G$ soit d\’efini et
d\’eploye sur $k$ , on d\’emontre que les deux groupes $G_{A}^{\prime}$ et $G_{k}G_{A}^{\prime}$ sont ferm\’es dans
$G_{A}$ , et que le groupe quotient $A_{k}(G)=G_{A}/G_{k}G_{A}^{\prime}$ est isomorphe au groupe ab\’elien
et compact qui est canoniquement isomorphe au produit des groupes de Galois
des extensions ab\’eliennes de $k$ bien d\’etermin\’ees. Plus pr\’ecis\’ement, on d\’esigne
par $J_{k}$ le groupe des id\‘eles de $k$ . Pour un entier positif $n$ , nous posons

$A_{k}(n)=J_{k}/k^{*}(J_{k})^{n}$ .

Le groupe $A_{k}(n)$ est isomorphe au groupe de Galois de $K(n)$ sur $k,$ o\‘u $K(n)$

d\’esigne le corps compos\’e de toutes extensions cycliques de $k$ de degr\’e $d(d$

divise $n$). Alors on a
$A_{k}(G)\cong\prod_{i=1}^{l}A_{k}(e_{i})$ ,

o\‘u $l$ est le rang de $G$ et $e_{i}$ sont des diviseurs \’el\’ementaires de 1‘operateur qui
est d\’etermin\’e par $1’ isog\acute{e}nie$ universelle de $G$ .

Soit $S$ un sous-ensemble fini de l‘ensemble $V$ des places de $k$ contenant
toutes places infinies de $k$ . Si $G$ soit un groupe alg\’ebrique lin\’eaire d\’efini sur
$k$ , on pose

$G_{s}=\prod_{v--s}G_{v}$ ,

$G_{A(S)}=G_{s}\times\prod_{v\in S}G_{\mathfrak{O}_{v}}$ .

Si $G$ soit semi-simple et si $G_{s}$ ne soit pas compact, $G_{k}G_{A(S)}$ contient le groupe $\cdot$


