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Remarques sur la th\’eorie des centres aux
dimensions sup\’erieures.
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(Regu le 4 d\’ec., 1955)

I. Introduction. Nous avons \’etudi\’e ant\’erieurement1) les
courbes d\’efinies par les \’equations diff\’erentielles

(1.1) $\frac{dx_{j}}{dt}=f_{j}(x_{1},\cdots, x_{n})$ $(j=1, \ldots, n)$

autour de l’origine, en supposant (i) que les $f_{j}$ se d\’eveloppent en s\’eries
enli\‘eres de $x$ \‘a coeffcients r\’eels (ii) que l’origine soit un point d’\’equilibre:

(1.2) $f_{j}(0, \cdots, 0)=0$ $(j=1, \ldots, n)$ ,

et (iii) qu’il existe un voisinage de l’origine dont tous les points, sauf
points d’\’equilibre, appartiennent aux courbes ferm\’ees satisfaisant aux
\’equations (1.1).

Posons

(1.3) $f_{j}(x)=n=\geq^{n_{d_{1}^{\backslash }}}c_{jh}x_{k}+[x]_{2}$ $(j=1, \ldots, n)$ .

Si l’on a (iii), la solution

(1.4) $x_{j}=\varphi_{j}(t;\xi_{1}, \ldots, \xi_{n})$ $(j=1, \ldots, n)$ ,

telle que

$x_{j}(0)=\xi_{j}$ $(j=1, \ldots, n)$ ,

admet une p\’eriode $\omega(\xi)>0$ par rapport \‘a $t$ . Nous avons d\’emontr\’e
que, si la p\’eriode $\omega(\xi)$ est born\’ee dans un voisinage de l’origine et
si la matrice $C=(c_{jk})$ n’est pas la matrice nulle, la solution (1.4)
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