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Sur les Fonctions Analytiques de Plusieurs Variables,

VIlI—Lemme Fondamental

Kiyoshi Oxka

Introduction.--Les problémes principaux depuis le Mémoire I sont : pro-
blémes de Cousin, probléme de developpement et probléme des convexités®.
Dans les Memoires I—VI®, nous avons vu, disant un mot, que ces pro-
bléemes sont résolubles affirmativement pour les domaines univalents finis®.
Et l'auteur a encore constaté quoique sans l'exposer, que ces résultats res-
tent subsister au moins_jusqu’ aux domaines finis sans point critiques®.

Il s’agit donc: ou bien d’introduire Pinfini convenable, ou bien de per-
mettre des points critiques; or, on retrouvera que l'on ne sais presque

(1) Ces problémes sont fondés sur H. Behnke et P. Thullen, Theorie der Funktionen
mehrerer Komplexer Verinderlichen, 1934. Nous allons les expliquer en formes précises. Soient
D, Dy deux domaines connexes ou non sur l'espace de 7 variables complexes tels que Dy & D
(c’est-a-dire que P, soit un «Teilbereich» de D); nous appellerons que Dy est holomorphe-convexe
par rapport & D, si Dy & A, A’/ étant la «Regularititshulley de D,, et encore si, pour tout
domaine connexe ou non 4y tel que 4y € D, (c'est-adire que 4y C Dy et 4y £ Dy), on peut
trouver un domaine connexe ou non 4 tel que 4y c 4 € Dy de fagon qu a tout point ~ de Dy—d,
il corresponde une fonction y holomorphe dans D telle que |f(F,)|>max | f(dy)|. Spécialement,
si Dy est ainsi par rapport a lui-méme, nous 'appelons avec II. Behnke d’étre holomorphe-convexe
(reguldr-konvex). Les problémes sont alors: Problémes de Cousin. Trouver une fonction mero-
morphe (ou holomorphe) admettant les plles (ou les zéros satisfaisant a4 une certaine condition)
donnés dans un domaine holomorphe-convexe. Probléme de développement. Soit Dy un domaine
(connexeou non) holomorphe-convexe par rapport 2 D ; trouver, pour toute fonction holomorphe £,
une série de fonctions holomorphes dans 9, convergente uniformément vers / dans tout domaine
connexe ou non 4, tel que 4y € Dy Porbléme des convexités. Tout domaine psseudoconvexe est
il holomorphe-convexe? Pour les domaines univalents, on peut remplacer <holomorphe-convexe»
par «domaine d’holomorphiey, grice au théoréme de IL. Cartan et P. Thullen.

(2) T.es Mémoirs précédents sont: I—Domaines convexes par rapport aux fonctions ra-
tionnelles, 1936 ; II—Domaines d’holomorphie, 1937 ; IIl—Deuxiémes problémes de Cousin, 1939
(Journal of Science of the IHiroshima Univarsity) ; IV—Domaines d’holomorphie et domaines
rationnellement convexes, 1941; V—IL. intégral de Cauchy, 1941 (Japanese Journal of Mathema-
tics); Domaines pseudoconvexes, 1942 (Tohoku Mathematical Journal); VII—Sur quelques notions
arithmetiques, 1950 (Bulletin de la Société Mathématique de France).

(3) Précisément dit, pour le deuxiéme probléme de Cousin, nous avons montrer une condi-
tion nécessaire et suffisante pour les zéros; et pour le probléme des convexites, nous l'avons ex-
plique pour les deux variables comp]e‘xes, pour dimenuer la répitation ultérieure inévitable.

(4) L’auteur I'a écrit aux détails en japonais a Prof, T. Takagi en 1943.



