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Quelques Principes dans la Th\’eorie Descriptive
des Ensembles

Motokiti KOND\^O

Comme on sait bien, la plnpart des l\’esultats dans la th\’eorie descrip-
tive des ensembles s’\’etend $to^{\backslash },1jours$ sur les deux directions distinctes. L’une
de celles-ci est dans la th\’eorie relative des ensembles et l’autre est dans
la th\’eorie abstraite des ensembles.

Or, la plupart de ceux-ci n’est pas essentiellement neuve, et nous pou-
vons donner quelpues principes qui conduisent telle relativisation et telle
abstraction. Le but de cette note est de discuter quelques principes sur
telle abstraction. Les principes consid\’er\’es ici sont tr\‘es simple, mais tr\‘es

utile et nous pouvons d\’eduire ais\’ement plusieurs r\’esultats sur l’abstraction
de la th\’eorie descriptive des ensembles.

\S 1. L’effectivit\’e d\’enombrable.

1. Nous commencons par quelques d\’efinitions. Soient $R$ un $ei_{1}^{\backslash }semble$

de quelques \’el\’ements et $\mathfrak{F}$ une famille des sous-ensembles de R. Alors,
nous dirons qu’un sous-ensemble $E$ de $R$ est effectif denombrablement par
rapport $a\mathfrak{J}$ , s’il existe une op\’eration analytique1) $\Phi(X_{n})$ des ensembles et
une suite $\{E_{n}\}(n=1,2,\ldots)$ des \’el\’ements de $\mathfrak{F}$ tels qu’on ait

$E=\Phi(E_{n})$ ,

et de plus, si nous pouvons choisir $\Phi(X_{n})$ de mani\‘ere qu’elle est $positive^{\underline{o})}$

nous dirons que $E$ est effectif positivement. Puis, nous d\’esignons par $\overline{\mathfrak{F}}$ la
famille des ensembles effectifs d\’enombralement par $rapp_{01}t$ \‘a $\mathfrak{F}$ . Nous
avons alors

$\mathfrak{F}\subseteqq\overline{\mathfrak{F}}$ (1.2)

$\mathfrak{F}\subseteqq \mathfrak{G}=$ entraine $\mathfrak{F}\subseteqq \mathfrak{G}$ (1.3)
$\mathfrak{F}=\mathfrak{F}$ , (1.4)

$\mathfrak{F}_{A}\subseteqq\overline{\mathfrak{F}}^{3)}$ . (1.5)

1) L. Kantrovitch et E. Livenson, Memoir on the analytical op\’erations and projective sets,
I. Fund. Math., $t$ XVIII, 1932.

2) L. Kantrovitch et $E$, Livenson, loc. cit., (1).
3) $\mathfrak{F}A$ d\’esigne la famille des ensembles obtenus en effectuant l’op\’eration (A) sur les

\’el\’ements de $\mathfrak{F}$ .


