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Uber den Kommutator der Matrizen

Kenjiro Snopa

In einer fritheren Arbeit? haben wir bewiesen: Eine Matrix mit der
Determinante 1 in einem Korper A lisst sich als Kommutator zweier
Matrizen in KA darstellen, wenn K unendlich viele Element enthilt und,
wenn K die Eigenwerte der Matrix enthilt. Eine Matrix mit der Deter-
minante 1 'in einem reell-abgeschlossenen Koérper K lisst sich als Produkt
zweier Kommutatoren in K darstellen. In der vorliegenden Note nehmen
wir nur an, daB der Grundkoérper K unendlich viele Elemente enthilt und
wir beweisen den folgenden Satz, der die oben angegebenen beiden Sitze
enthilt.

Satz 1. Ist die Determinant ciner Matrizx A in einem Korper K gleich
1, so lisst sick A als das Produkt von N Kommutatoren darstellen, wo N
das Maximum der Grade der Eigenwerte von A bedeutes.

Ein irreduzibles Polynom heisst sydlischartic, wenn es separabel,
galoissch ist und, wenn ein Wuizel « als Quotient u=p/# zweier kon-
jugieiten Elemente 3, ' aus A(«) darstellbar ist. Dann ist der Norm von
a ersichtlich gleich 1.

Wir beweisen zuniichst

Hilfssatz. 7Ist die charakicristische Determinante cincr Matriv A in K
zyklischartig, so lisst sich A als ein Kommutator zwcier Matrizen in K
darstellen.

Wir nehmen an, daB A schon die Normalform
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hat. Man setze
I 1 - 1 “
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