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\"Uber die Quotientenbildung von Schiefringen.
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(Received Nov. 28, 1947)

Es ist bekanntlich ein im allgemeinen $\cdot no_{\vee}\neg h$ nicht gel\"ostes Problem,

einen. nicht kommutativen Ring in einem ouotientenbereich einzubetten.

In einer fr\"uheren Arbeiti) habe ich eine gewisse Ouotientenbildung von

Schiefringen untersucht. In der vorliegenden Note soll das Hauptresultat

jener Arbeit etwas verallgemeinert $U1$} $d$ mit einem anderen Beweis erg\"anzt

werden.
Defnition ;. Es sei $0$ ein Nichtnullteiler enthaltender Schiefring und

$\mathfrak{m}$ sei eine Halbgruppe, welche aus gewissen Nichtnullteiler von $\mathfrak{o}$ besteht.

Ein Erweiterungsring $\mathfrak{S}$ von $0$ heisst ein linksseitiger $O_{\sim}\iota\rceil otientenri_{Il}gVO1$

$0$ nach $\mathfrak{m}$ , wenn die folgenden. Bedingungen erf\"ullt s’nd:

1. $\mathfrak{S}$ hat das Einselement 1.
. 2. Die Elemente von $\mathfrak{m}$ sind Einheiten von S.

3. Fur $jede^{\prime}x\chi$ aus $\mathfrak{S}$ gibt es ein $\lambda$ aus $\mathfrak{m}$ mit $\lambda x\epsilon 0$

Jedes Element $\chi$ aus $\mathfrak{S}$ l\"asst sich also in der Form $\lambda^{-l}a(\lambda\epsilon \mathfrak{m}, a\epsilon 0)$ dar-

stellen. Hat $0$ ein linksseitiges ( $re$chtsseitiges) Einselement $e$ , so stimmt

es mit dem $E\iota^{4}nselement\{1$ von $\mathfrak{S}$ \"uberein. Ist n\"amlich $\lambda$ ein Element von
$\iota\iota\iota,$ . so ist $)$

$l=e\cdot 1=e\lambda\lambda^{-1}=\lambda\lambda^{-I}=1$ . $(\ell=1\cdot e=\lambda^{-1}\lambda e=\lambda^{-1}\lambda=1)$

Hilfssats $I$ . Wenn es f\"ur jedes $\lambda$ cm und jedes $a\epsilon_{0}$ ein $\rho^{\prime}e0$ und ein
$\lambda^{\prime}\epsilon \mathfrak{m}$ mit $a^{\prime}\lambda=\lambda^{\prime}agibt_{k}$ so gibt es f\"ur endlich viele $\lambda_{1},$ $\text{{\it \‘{A}}}_{\underline{9}}$ , ......, $\lambda_{n}$ aus rn
ein $\mu\epsilon \mathfrak{m}$ , so dass $\mu=c_{1}\lambda_{1}=\ldots\ldots=c_{n}l_{n}(c_{i}\epsilon 0)$ .

Beweis. Es sei f\"ur $\lambda_{1}$ , ......, $\lambda_{n-1}$ ein $\mu^{\prime}$ mit $\mu^{\prime}=c_{1^{\prime}}\lambda_{1}=\ldots\ldots=c_{\acute{n}-1}\lambda_{n-1}$

gegeben. $\cdot$ F\"ur $\mu$ und $\lambda_{n}$ gibt es dann ein $r^{\epsilon}\mathfrak{m}$ und e.in $/_{n}\epsilon_{0}$ mit $c_{n}\lambda_{n}=\gamma\mu^{\prime}$ .
Es gilt also $\mu=\gamma\mu^{\prime}=c_{1}\lambda_{1}=..\sim\ldots.=c_{n}\lambda_{n}(c_{i}=\gamma c_{i}^{\prime}, i=1, ...... n-1)$

$ Sat\approx$ I. Die $notwendi_{\wedge^{t^{\prime}}}e$ zrrd $/linreic/l\mathcal{E}’\ell dcBcc[ingllg$ dafur, dass es
einen linksseitigen $Quot\dot{r}\ell ntenring\mathfrak{S}$ von 6 $\eta plC/\iota \mathfrak{m}\mathscr{L}^{i[\gamma j}$ , ist, dass es f\"ur $jed\ell^{\prime}s$

$l.\in \mathfrak{m}\iota ld$ jedes $ae_{0}$
$ema^{\prime}\epsilon \mathfrak{c}\downarrow und$ $em\lambda^{\prime}\in \mathfrak{m}$ mit $a^{\prime}\lambda=\lambda^{\prime}a_{\grave{c}^{0}}.ii\prime t$. $\mathfrak{S}’\iota C!lrdda^{\prime}/ei$
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