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\S 1. Introduction et g\’en\’eralit\’es

Dans cet article nous allons proposer de continuer une suite des \’etudes qui remontent
\‘a la th\’ese de Benoist [1]. Soit $G=\exp \mathfrak{g}$ un groupe de Lie nilpotent d’alg\‘ebre de Lie
$\mathfrak{g}$ . Etant donn\’es un sous-groupe ferm\’e connexe $H=\exp \mathfrak{h}$ de $G$, ayant l’alg\‘ebre de Lie
$\mathfrak{h}$ , et son caract\‘ere unitaire $\chi$, on consid\‘ere la repr\’esentation induite $\tau=ind_{H}^{G}\chi$ de
$G$ . Elle se r\’ealise par translation \‘a gauche dans l’espace $\ovalbox{\tt\small REJECT}_{\tau}$ des fonctions mesurables
$\varphi:Garrow C$ telles que $\varphi(gh)=\chi(h)^{-1}\varphi(g)(g\in G,h\in H)$ et que $\int_{G/H}|\varphi(g)|^{2}d\dot{g}<\infty$ pour
une mesure invariante $d\dot{g}$ sur $G/H$ .

Si l’on \’ecrit la d\’esint\’egration de $\tau$ :

$\tau c\int_{\hat{G}}^{\oplus}m(\pi)\pi d\mu(\pi)$ , (1)

les multiplicit\’es $m(\pi)$ et la mesure $\mu$ sur le dual unitaire $\hat{G}$ de $G$ s’obtiennent en termes
de la m\’ethode des orbites (cf. [4], [9]). Le caract\‘ere $\chi$ s’\’ecrit $\chi(\exp X)=e^{if(X)}=$

$\chi_{f}(\exp X)(X\in \mathfrak{h})$ pour une certaine forme lin\’eaire $f\in \mathfrak{g}^{*}$ sur $\mathfrak{g}$ telle que $f([\mathfrak{h}, \mathfrak{h}])=\{0\}$ .
Alors la mesure $\mu$ est l’image par l’application de Kirillov (cf. [5], [13]) d’une mesure finie
sur $\mathfrak{g}^{*}$ equivalente \‘a la mesure de Lebesgue sur $\Gamma_{\tau}=f+\mathfrak{h}^{\perp}$ , o\‘u $\mathfrak{y}^{\perp}=\{l\in \mathfrak{g}^{*} : l|\mathfrak{h}=0\}$ .
Et la multiplicit\’e $m(\pi)$ est \’egale au nombre des $H$-orbites contenues dans $\Omega(\pi)\cap\Gamma_{\tau}$ , o\‘u
$\Omega(\pi)=\Omega_{G}(\pi)$ d\’esigne l’orbite coadjointe de $G$ associ\’ee \‘a $\pi\in\hat{G}$ .

On se trouve dans l’altemative suivante: ou bien il existe un bome uniforme pour
toutes les multiplicit\’es $m(\pi)$ ou bien $m(\pi)=\infty$ pour $\pi$ quelconque. Dans toute la suite
il nous s’agit du cas o\‘u $m(\pi)$ sont finies.

Pour une repr\’esentation unitaire $\rho$ de $G$, on note $\ovalbox{\tt\small REJECT}_{\rho},$ $\ovalbox{\tt\small REJECT}_{\rho}^{\infty}$ et $\ovalbox{\tt\small REJECT}_{p}^{-\infty}$ respectivement
l’espace de $\rho$ , l’espace des vecteurs $C^{\infty}$ de $p$ et l’antidual de $\ovalbox{\tt\small REJECT}_{\rho}^{\infty}$ . Pour $a\in\ovalbox{\tt\small REJECT}_{p}^{\pm\infty}$ et
$b\in\ovalbox{\tt\small REJECT}_{\rho}^{\mp\infty}$ , on note $\langle a, b\rangle$ l’image de $b$ par $a$ . Donc $\langle a, b\rangle=\overline{\langle b,a\rangle}$ . On pose

$(\ovalbox{\tt\small REJECT}_{p}^{-\infty})^{H,\chi}=\{a\in\ovalbox{\tt\small REJECT}_{\rho}^{-\infty} : \rho(h)a=\chi(h)a, h\in H\}$ .

Dans cette situation il $y$ a (cf. [11]) une question concemant une sorte de r\’eciproc-
it\’e: $\dim(\ovalbox{\tt\small REJECT}_{\pi}^{-\infty})^{H,\chi}$ se qualifie-t-elle pour la multiplicit\’e $m(\pi)$ dans la d\’esint\’egration (1)?
On \’etablira plus loin une version affaiblie de cette r\’eciprocit\’e dans un cas bien particulier,
c’est-\‘a-dire dans le cas sym\’etrique nilpotent.

Soit $e$ l’\’el\’ement neutre de $G$ . On sait (cf. [16]) que $\ovalbox{\tt\small REJECT}_{\tau}^{\infty}\subset C^{\infty}(G)$ et que $\delta_{\tau}$ :
$\ovalbox{\tt\small REJECT}_{\tau}^{\infty}arrow C,$ $\delta_{\tau}(\psi)=\overline{\psi(e)}$, d\’efinit un \’el\’ement de $(\ovalbox{\tt\small REJECT}_{\tau}^{-\infty})^{H,\chi}$ . Penney [15] a montr\’e que la


