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Introduction.

Dans [3], S. Kobayashi donne une int\’eressante construction du groupe de
Galois de l’extension ab\’elienne non ramifi\’ee maximale d’exposant 3 du corps
$Q(\sqrt{-3}, \sqrt[3]{m})$ , pour certains $m\in Z$. La valeur du 3-rang du groupe des
classes de $Q(\sqrt[3]{m})$ est alors une cons\’equence de $1’\acute{e}tude$ de ce groupe de $\cdot$

Galois.
Les r\’esultats de Kobayashi sugg\‘erent l’existence de relations entre les.

l-rangs des groupes des classes d’une extension de degr\’e $l$ de $Q$ non galoi-
sienne et de sa cl\^oture galoisienne, lorsque celle-ci est di\’edrale de degr\’e 21..
C’est ce que nous essayons de pr\’eciser dans cette note.

Je tiens \‘a remercier ici S. Kobayashi qui $m’ a$ communiqu\’e ses r\’esultata
avant leur parution et le Professeur S. Iyanaga auquel je dois cet \’echange.

\S 1. G\’en\’eralit\’es.

Soit $L/Q$ une extension de degr\’e 1 de $Q$ (1 premier impair) non galoi-
sienne, ayant une cl\^oture galoisienne $K$ di\’edrale de degr\’e 21 sur $Q$ . On notera
$\sigma$ et $\tau$ des g\’en\’erateurs de $G=Ga1(K/Q)$ v\’erifiant les relations:

$\sigma^{l}=\tau^{2}=1$ et $\sigma\tau=\tau\sigma^{-1}$

Soient $ H=\langle\sigma\rangle$ et $ T=\langle\tau\rangle$ les sous-groupes de $G$ engendr\’es par $\sigma$ et $\tau.$ .

On note $k$ le sous-corps de $K$ fixe par $H$ (c’est une extension quadratique de
$Q)$ ; on peut supposer que $L$ est fixe par $T$ (les $l$ conjugues $L_{i}$ de $L(i$ de’fini
modulo l) sont fixes par les sous-groupes $\{1, \sigma^{i}\tau\sigma^{-i}\}$ ); enfin la restriction de
$\tau$ \‘a $k$ d\’efinit l’\’el\’ement d’ordre 2 de Gal $(k/Q)$ .

On note $A_{L},$ $A_{k}$ et $A_{K}$ les anneaux d’entiers de $L,$ $k$ et $K,$ $\Im(L),$ $\Im(k)$ et
$\Im(K)$ les groupes des id\’eaux fractionnaires de $L,$ $k$ et $K,$ $\mathcal{H}(L),$ $\mathcal{H}(k)$ et $\mathcal{H}(K\rangle$

les l-groupes des classes des corps $L,$ $k$ et $K$. On note $j$ l’homomorphisme
canonique $\mathcal{H}(k)\rightarrow \mathcal{H}(K)$ et $\nu$ l’expression $1+\sigma+\cdots+\sigma^{l-1}$ .


