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M. K. Oka [6, 7] a démontré I'inverse du théoréme de Hartogs, disant que
tout domaine pseudoconvexe, sans point critique intérieur, sur l'espace de n
variables complexes est holomorphiquement convexe et qu’il est un domaine
d’holomorphie. Dans son mémoire, il a introduit la notion de fonction pseudo-
convexe et il a utilisé, d’une facon remarquable, une fonction pseudoconvexe
obtenue dans un domaine pseudoconvexe a partir de la distance frontiére
euclidienne. D’autre part, de nombreux auteurs [par exemple 1, 3, 4] ont
étudié le probléme de Levi, pour lequel on part de I’hypothése de l'existence
d’une fonction pseudoconvexe.

Dans le présent mémoire, nous allons construire, dans un domaine pseudo-
convexe sans point critique intérieur sur Iespace projectif complexe, a partir
de la distance a la frontiére du domaine mesurée par la métrique projective,
une fonction pseudoconvexe et montrer que la fonction pseudoconvexe ainsi
construite posséde des propriétés suffisantes pour résoudre le probléme inverse
de Hartogs. Ce dernier résultat a été obtenu par Mme Fujita [2], indé-
pendamment. Mais, sa méthode était assez différente de la ndétre. Comme
notre résultat montre une propriété intéressante de la métrique projective, il
ne serait pas inutile de rédiger ce mémoire.

§1. Préliminaires.

Nous expliquons ici quelques propriétés de la métrique riemannienne dans
I’espace projectif complexe. Désignons par P un espace projectif complexe a
n dimensions, et prenons un systéme de coordonnées homogénes (x,: x,: «++ : x,)
de P. A chaque point de P, il correspond, dans 'espace C"*! de n--1 variables
complexes (x,, Xy, --- , X), une droite complexe passant par l'origine. Sur une
hypersphére K;|x,|*+]| x>+ -+ +|x,|2=1, il correspond, a chaque point A de
P, un cercle 7, de rayon 1. En restreignant la métrique euclidienne de C**,
on aura une métrique riemannienne sur K. En vertu de cette métrique de
K, nous définissons la distance d(A, B) de deux points A et B de P par:

) d(A, B)=la plus petite distance de y, et yg, mesurée sur K,



