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Le probl\‘eme de Cauchy pour les \’equations

paraboliques
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Introduction. Les \’equations que nous allons envisager sont des
\’equations que M. Petrowsky a nomm\’ees p-paraboliques dans un beau
m\’emoire de 1938 [6]. Donnons la d\’efinition des \’equations p-paraboli-
ques:

DEFINITION. Nous dirons que l’\’equation

(0.1)
$\frac{\partial^{m}}{\partial t^{m}}u(x, t)=\sum_{k_{0}^{0}\leqq^{1}m-}.a^{(k_{1}\cdots k_{n})}(x, t)\frac{\partial^{k_{0}+k_{1}+.\cdot\cdot.\cdot+k_{n}}}{\partial t^{k_{0}}\partial x_{1}^{k_{1}}\cdot\partial x_{n}^{h_{l}}}u(x, t)(kk\cdot\cdot k_{n_{1}})’+f(x, t)$

est r\’eguli\‘erement p-parabolique dans $0\leqq t\leqq T$, si les conditions sui-
vantes sont remplies:

1) Il existe un nombre entier positif $p$ tel que

$k_{0}p+k_{1}+k_{2}+\cdots+k_{n}\leqq mp_{j}$

2) Les parties r\’eelles de toutes les racines de l’\’equation en $r$

(0.2)
$f(r)=r^{m}-\sum_{((k))p}a^{(hk_{1}\cdots k_{n})}(x, t)(i\xi_{1})^{k_{1}}(i\xi_{2})^{k_{2}}\cdots(i\xi_{n})^{k_{n}}r^{k_{0}}=0$

,

o\‘u
$\sum_{((k))p}d\text{\’{e}} signe$

la sommation des termes tels que $k_{0}p+k_{1}+\cdots+k_{n}=mp$,

sont toujours inf\’erieures \‘a $-\delta,$ $(\delta>0)$ , quand $\xi$ (r\’eel) parcourt la
sph\‘ere $|\xi|=1$ , et que $x\in R^{n},$ $t\in[0, T]$ .

Nous voulons traiter en m\^eme temps le cas o\‘u $ T=+\infty$ , c’est-\‘a-
dire, celui $0\grave{t}1$ l’\’equation est r\’eguli\‘erement parabolique dans $0\leqq t<$

$+\infty$ . En ce cas, on doit remplacer, dans la condition 2), $\delta$ et $t\in[0$ ,
$T]$ par $\delta(b)$ et $t\in[0, b],$ $b$ positif quelconque, respectivement.

Remarquons que $p$ est pair.
Nous supposons d\’esormais que les coefficients $a^{(k_{0}k_{1}\cdots k_{n})}(x, t)$ et leurs

d\’eriv\’ees en $t:\underline{\partial}a^{(k_{0}\cdots k_{n})}(x, t)$ appartiennent \‘a $(\mathcal{B})_{x}$ et sont continus en
$\partial t$


