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Sur une Généralisation de la Coupure de Dedekind
Kinjiro Kunugui

1. En généréiisant la notion de la coupure introduite par R. Dedekind,
M. MacNeille” a donné une méthode d’obtenir une structure compléte® a
partir d’'un ensemble quelconque (partiellement) ordonné.® M. MacNeille
a opéré comme il suit: étant donné un sous-ensemble 4 d’un ensemble
ordonné R quelconque, on désigne par 4* l’ensemble de tous les éléments
de R qui sont des bornes supéricures de 4. De méme, on désigne par
A, Yénsemble de tous les éléments de R qui sont des bornes inférieures
de A. Une paire. des deux sous- ensembles A, A, de R s’appelle une
coupure, si- 'on a, a la fols, '

= (4y) %, Ay=(4)*

et cette coupure au sens de MacNenIle sera désignée par a=[A; A,].
L’ensemble de toutes les coupures, soit désigné par R, est ordonné par la
définition suivante : on dit que deux coupures « =[4/, 4/], «'=[A4,", A'"]
satisfont a la relation « <« lorsqu’on a A,/C A/ (et cela revient a dire
qu'on a A/ D AS"). Avec cette définition de la coupure et de l'ordre des
coupures, on voit facilement que I’ensemble R est une structure compléte.
D’autre part, pour tout élément @ de R, Vensemble A,(a) de tous les
éléments ¥ de R qui satisfont & x<a, et l'ensemble A,(a) de tous les
éléments y de R qui satisfont 3 y=>a forment une coupure [A4, (@), A(a)].
Cette coupure peut étre considérée come identique a I’élément a, et ainsi
Pensemble R sera contenu dans R. :

La notion de la coupure ainsi définie est une belle généralisation de
la coupure employée par R. Dedekind dans sa fameuse théorie des nombres
irrationnels, et lorsqu’on l’applique a I’ensemble de tous les nombres
rationnels, on obtient comme R l'ensemble de tous les nombres 1éels avec
deux infinis 4 oo.

2. Considérons maintenant la notion de la conti;iuité au sens d’ordre.
Pour cela, introduisons d’abord deux notions: la densité et la lacune. Un
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3) Pour simplicité, nous appelons ensemble opdonné tout ensemble qui est parlie]lemcgt
ordonpné.



