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Uber kommutative Ringe, in denen jedes Ideal als
Produkt von Primidealen darstellbar ist

Keizo AsanNo

Wir verstehen in diesem Note unter dem Ring stets einen kommuta-
tiven Ring mit dem Einsement. Ein Integrititsbereich mit dem Teilerket-
tensatz, in welchem die klassische Dedekind-Noethersche Idealtheorie gilt,
heisst Dedekindsch. K. Kubo" hat bewiesen, dass ein Ring, in dem jedes
von Null- und Einhcitsideal verschiedene Ideal als Produkt von Primidealen
eindeutig darstellbar ist, ein Dedekindscher Integiititsbereich oder cin primirer
‘einreihiger Ring ist. K. Matusita® zeigtc, dass im Falle des Integritits-
bereiches die Eindeutigkeit entbehrlich ist, also dass ein Integrititsbereich,
in dem jedes Ideal sich als Produkt von Primidealen darstellen lisst, Dede-
kindsch ist. Schliesslich hat Y. Akizuki® bewiesen, dass ein Ring,
in dem jedes Ideal als Produkt von Primidealen darstellbar ist, eine direkte
Summe von endlich vielen Dedekindschen Integrititsbereichen und primiren
einreihigen Ringen ist. Wir werden in § 1 einen Beweis davon angeben.
Ein Dedekindscher Integrititsbereich wird bekanntlich durch die drei Eigen-
schaften, ndamlich die Ganzabgeschlossenheit, den Teilerkettensatz und die
Teilerlosigkeit der Primideale charakterisiert. Man kann dabei die Ganz-
abgeschloseenheit durch die von M. Sono hertiihrende Bedingung ersetzen,
dass kein Ideal zwischen p und p® fir jedes Primideal p existiert. Es gilt
sogar nach 1.S. Cohen?, dass ein Integrititsbereich mit dem Teilerkettensatz
Dedekindsch ist, wenn man nur verlangt, dass es zwischen p und p* fur
jedes teilerlose Primideal p kein Ideal gibt. Wir werden allgemein in §2
beweisen, dass ein Ring mit dem Teilerkettensatz cine direkte Summe von
endlich vielen Dedekindschen Integrititsbereichen und primiren Ringen ist,
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