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\"Uber kommutative Ringe, in denen jedes Ideal als
Produkt von Primidealen darstellbar ist

Keizo ASANO

Wir verstehen in diesem Note unter dem Ring stets einen kommuta-
tiven Ring mit dem Einsemcnt. Ein Integrit\"atsbereich mit dem Teilerket-
tensatz, in welchem clie klassische $1$) $edekind$ -Noethersche Idealtheorie gilt,
heisst Dedekindsch. K. Kubo1) hat bewiesen, dass ein Ring, in dem jedes
vou $N$ull-und Einhcitsitleal verschiedene Ideal als Produkt von Primidealen
eindeutig darstellbar ist, ein $DcdekindscllerI\uparrow lteglit\dot{a}$tsbereich oder ein prim\"al er
einreihiger Ring ist. K. $Matnsita^{\underline{o}}$) zeigtc, dass im Falle des Integrit\"ats-
bereiches die Eindeutigkeit entbehrlich ist, also $d_{\dot{c}}\iota ss$ ein Integrit\"atsbereich,
in dem jedes Ideal $sIch$ als $1^{\supset_{1O_{c}^{\prime}}}1ukt$ von Primidealen darstellen l\"asst, Dede-
kindsch ist. Schliesslich liat Y. Akizuki3) bewiesen, dass ein Ring,
in dem jedes Ideal als $1^{)}rod_{1}\mathfrak{s}kt$ von $P\downarrow\cdot imi(lcalen$ darstellbar ist, eine direkte
Summe von endlich vielen Dedekindschen $I\uparrow ltegritatsb\Leftrightarrow reichen$ und primaren
einreihigen Ringen ist. Wir werden in \S 1 einen Beweis davon angeben.
Ein $Dedekindsch\dot{e}r$ Integrit\"atsbereich wird bekanntlich durch die drei Eigen-
schaften, n\"amlich die $Ganzabgesc1_{1}1ossenheit$ , den Teilerkettensatz und die
Teiler!osigkeit der Primideale $cl$ } $arakterisielt$ . Man kann dabei die Ganz-
abgesch!oseenheit durch clie von M. Sono herl\"uhrende Bedingung ersetzen,
dass $keIn$ Ideal zwiscben $\mathfrak{p}$ und $\mathfrak{p}^{o}\lrcorner$ f\"ur jedes Primideal $\mathfrak{p}$ existiert. Es gilt
sogar nach I.S. Cohen4), dass ein Integrit\"atsbereich mit dem Teilerkettensatz
$Dedekinds\bigcap_{\sim}h$ ist, wenn man nur verlangt, dass es zwischen $\mathfrak{p}$ und $\mathfrak{p}^{2}$ f\"ur
jedes $te$ilerlose Primideal $\mathfrak{p}$ kein $I(leal$ gibt. Wir werden allgemein in \S 2
$b\vee\leftrightarrow$ weisen, dass ein Ring mit dem Tcilerkcttensatz cine direkte Summe von
endlich vielen Dedekindschen Integrit\"atsbereichen und prim\"aren Ringen ist,
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