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1. On appelle contraction normale du plan complexe toute fonction T
qui diminue la distance et conserve Γorigine, c'est a dire \T(z) — Ί\z')\ <^.\z—z'\
quels que soient les nombres complexes z, z et T(0)=0.

Soit G un groupe abelien localement compact et soit ds la mesure de
Haar sur G. On appelle, d'apres Beurling-Deny [1], espace de Dirichlet
special relativement a G un espace hilbertien complexe D — D(G) dont les
elements sont des fonctions a valeurs complexes localement sommables, les
quatre axiomes suivants etant verifies :

a. II un || —> 0 entraine / | un(x) \ dx-+Q pour tout compact Kc G .
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b. COD est dense dans C et dans D.

c. Si u est un element de D et si T est une contraction normale, alors

TuzD et || Tu\\ < | | u\\ .
d. Si u est un element de D et 5 un point de G, alors la translatee

de u par s est un element Usu de D, \\ Usu || = || u || et Usu est une
fonction continue de s.

Dans cette definition C est Γespace des foncticns continues sur G, a valeurs
complexes et a support compact. On designe par || u || la norme de Γelement
u de D.

Suivant un theoreme de Beurling-Deny on a : D est un espace de Dirichlet
sur le groupe G abelien localement compact, si et seulement si il existe une
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fonction λ definie-negative reelle sur le groupe dual G de G, dont Γinverse

1/λ est sommable sur tout compact de G et telle que, pour tout element

u £ CΠD, on ait


