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\S 1.

Es sei $k$ ein algebraischer Zahlk\"orper von endlichem Grade und
$K_{1},$ $K_{2}$ seien zwei endliche Erweiterungsk\"orper \"uber $k$ . Ferner sei $\mathfrak{P}$

ein Primideal aus $K_{1}K_{2}$ ($K_{1}K_{2}$ ist das Kompositum von $K_{1}$ und $K_{2}$),

und $\mathfrak{P}_{1}$ bzw. $\mathfrak{P}_{2}$ das durch $\mathfrak{P}$ teilbare Primideal aus $K_{1}$ bzw. $K_{2}$ .
Dann bezeichnen wir mit $f_{1}$ bzw. $f_{2}$ den Relativgrad von $\mathfrak{P}_{1}$ bzw. $\mathfrak{P}_{2}$

nach $k$ , und mit $e_{1}=e_{1}^{(0)}p^{m_{1}}$ bzw. $e_{2}=e_{2}^{(0)}p^{m_{2}}$ den Exponenten(1) von
$\mathfrak{P}_{1}$ bzw. $\mathfrak{P}_{2}$ nach $k$ , wobei $p$ die durch $\mathfrak{P}$ teilbare Primzahl ist und
$(e_{1}^{(0)}, p)=1,$ $(e_{2}^{(0)}, p)=1$ sind. Ferner bezeichnen wir mit $f,$ $e=e^{(0)}p^{ n}$

resp. den Relativgrad, den Exponenten von $\mathfrak{P}$ nach $K_{2}$ , wobei $(e^{(0)}, p)=1$

gesetzt ist.
Es fragt sich nun, wie der Relativgrad $f$ bzw. der Exponent $e$

durch $f_{1}$ und $f_{2}$ bzw. durch $e_{1}$ und $e_{2}$ bestimmt wird. Als eine Antwort
$f\mathfrak{U}r$ diese Frage hat HERBRAND in einer Arbeit folgenden Satz ange-

geben:

$(A)\left\{\begin{array}{ll}1.) & e_{1}\dot{u}t durch e teilbar.\\2.) & f=\frac{fl}{(f_{1},f_{2})}\\3.) & e^{(0)}\neg-\frac{e_{1}^{(0)}}{(e\{,e_{a})}.\end{array}\right.$

Aber leider steckt im Beweis dieses eleganten Satzes ein Fehler.
Deshalb fuhrt der obige Satz, wie gleich gezeigt wird, zu Widerspruch.

(1) D.h. $\mathfrak{p}_{1}$ bzw. $\mathfrak{p}_{2}$ ist genau durch $\mathfrak{P}_{1}^{e_{1}}$ bzw. $\mathfrak{P}_{2^{2}}^{e}$ teilbar.
(2) HERBRAND, Th\’eorie arithm\’etique des corps de nombres de degr\’e inflni, Math.

Ann., Bd. 106 (1932), S. 489, Lemme 2. Ich bezeichne diese Arbeit mit H.I.

Joumal of the Faculty of Science, Hokkaido Imp. Univ., Ser. I, Vol. IV, No. 4, 1936.


