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Pour \’etudier le probl\‘eme de SOUSLIN en se basant sur la th\’eorie
des espaces abstraits, $j’ ai$ introduit une nouvelle notion dite “ O-
s\’eparable’’(1) et, comme on a vu, la condition n\’ecessaire et suffisante
pour que la r\’eponse au probleme de SOUSLIN soit affirmative est
que tout ensemble ordonn\’e lin\’eairement sans sauts et sans lacunes
ne soit pas toujours O-s\’eparable.

Nous ne connaissons pas actuellement la solution d\’efinitive du
probleme de SOUSLIN, et nous nous contenterons donc \‘a montrer dans
le chapitre 1 seulement l’existence des espaces abstraits poss\’edant
la propri\’et\’e O-s\’eparable. De plus, nous pourrons voir que les espaces
abstraits donn\’es qui sont O-s\’eparables donneront une r\’eponse n\’egative
\‘a un probleme propos\’e par M.G. $KuREPA(3)$ . Dans le chapitre 2, nous
\’etudierons d’abord quelques propri\’et\’es des espaces abstraits v\’erifiants
le premier axiome de s\’eparabilit\’e (erstes Abz\"ahlbarkeitsaxiom) de

(1) Un espace est dit O-s\’eparable lorsqu’il satisfait \‘a deux conditions suivantes:
a) Il existe au moins une suite d\’ecroissante des ensemliles ouverts du type

Q.
b) Toute suite d\’ecroissante des ensembles ouverts est du type inf\’erieur a $Q2$

Comme on sait, dans un espace quasiaccessible la propri\’et\’e O-s\’eparable est
\’equivalente aux conditions suivantes:

$a^{\prime})$ L’espaee consid\’er\’e est non s\’eparable.
$b^{\prime})$ Soit $\mathfrak{F}=\{E\}\downarrow une$ famille des ensembles non separables de l’espace con-

sid\’er\’e telle que tous les ensembles sont deux \‘a deux disjoints. Alors il
existe une sous-famille $\mathfrak{F}^{*}=\{E_{n}\}(n=1,2,8, \ldots)$ form\’ee d’une inflnit\’e
d\’enombrable des ensembles de $\mathfrak{F}$ telle que, pour chaque ensemble $E$ de
$\mathfrak{F}-\mathfrak{F}^{\star}$ et pour tout ensemble ouvert $O(E)$ contenant $E$ , la partie com-
mune $O(E)\cdot(\sum_{-n1}^{\infty}E_{n})$ n’est pas vide.

Dans ce cas, on dit que l’ensemble $E$ est de O-accumulation de $\mathfrak{F}^{*}$ et que la
famille $\mathfrak{F}$ est O-s\’eparable. Voir ma Note, Le probl\‘eme de SOUSLIN dans les espaces
abstraits, Ces. Jour., t. 8 (1939), p. 41-43.

(2) Ibid., p. 38-43.
(3) G. KUREPA, Les ensembles ordonn\’es et ramifi\’es, Publ. Math. Belgrade, 4

(1935), la note (11) au bas de la page 131.


