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Une nouvelle obstruction \‘a l’int\’egrabilit\’e
des vari\’et\’es de Poisson r\’eguli\‘eres
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Abstract.

The universal symplectic integration of a Poisson manifold (P, \Lambda) is a
symplectic groupo.id

(\Gamma, \omega)\beta\overline{\overline{\alpha}}\Gamma_{0}=(P, \Lambda)

with connected and simply connected fibres which realizes \Lambda , i . e . such
that \alpha [resp. \beta ] is a Poisson morphism [resp. anti-morphism].

Integration by a local symplectic groupoid is always possible. But
already for regular Poisson structures there are obstructions to global inte-
gration [D_{2}] , [AH]. In this paper we describe a new obsruction indepen-
dent of the former ones and which is related to the vanishing cycles of the
characteristic foliation.

1. Introduction-r\’esultats

Le probl\‘eme de Vintegration symplectique d’une vari\’et\’e de Poisson (P,

\Lambda) a \’et\’e pos\’e par A. Weinstein (cf. [W_{2}] ). Grosso modo, il consiste \‘a

construire un groupoide de Lie symplectique

(\Gamma, \omega)\beta\overline{\overline{\alpha}}\Gamma_{0}=(P, \Lambda)

dont Tespace des unit\’es \Gamma_{0} s’identifie \‘a P et tel que l’application source \alpha

[resp. but \beta ] soit un morphisme [resp. anti-morphisme] de Poisson.
L’int\’egration de (P, \Lambda) par un groupoide symplectique local (au sens

de Van Est) a \’et\^e annonc\’ee dans [W_{2}] et r\’ealis\’ee dans [CDW] (voir aussi
[Ka] ) . Pour la th\’eorie globale, il est naturel de s’int\’eresser d’abord aux
vari\’et\’es de Poisson r\’eguli\‘eres c’est-\‘a-dire celles dont le feuilletage car-
act\’eristique \mathscr{L} est r\’egulier et plus pr\^ecis\’ement aux vari\’et\’es de Poisson
r\’eguli\‘eres dont tous les cycles \’evanouissants sont triviaux. Cette derni\‘ere
condition fait que toute la probl\’ematique se situe dans le cadre des var-


