Les Domaines de Carleson
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1. Introduction

Si @ est un domaine simplement connexe du plan, soit A(Q2) 1’espace des
mesures de Carleson généralisées sur (, c’est a dire ’ensemble des mesures p
définies sur Q pour lesquelles

1
lul= sup —|u|(D(z,r)) <+
zed, r>0 T

ou D(z,r) est le disque fermé de centre z et de rayon r (dans la suite nous
noterons également D = D(0, 1)).
Un célebre théoreme de Carleson [1] affirme que si p € A(D), alors

[§ 1r@l lau)l = Clulisl

pour toute fonction f appartenant a ’espace de Hardy H'(D). L’objet de cet
article est ’analogue de ce théoréme dans des domaines de Jordan généraux.

Examinons tout d’abord le cas d’'un domaine de Jordan a bord rectifiable.
Soit Q un tel domaine et ¢: D — Q une représentation conforme. On définit
alors I’espace de Hardy

H Q) ={f:0-C; fopp’e H(D)).

11 est facile de voir que cette définition est indépendante de la représentation
conforme choisie et ’on peut poser

Ifli=1roeeli=| 17 ldz.

L’espace H'(Q), muni de cette norme, est un espace de Banach [3]. On dira
que Q est un domaine de Carleson s’il existe C > 0 telle que pour toute me-
sure u € A(12),

HQ /@) |dp@)| < Clullfl, feH'(®).

Le changement de variable z = ¢({) donne

S SQ /()| |dn(2)] =SSD|f°¢>(§)¢>’(s“)I |dv($)|
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