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SUR LES CONDITIONS QUI PERMETTENT D'UΊΊLISER LES

MATRICES RUSSELLIENNES DES ANTINOMIES (1905) POUR

EXPRIMER LES THEOREMES DE LIMITATIONS INTERNES

DES FORMALISMES

JULES VUILLEMIN

§1. Simplification de la matrice de Vantinomie. Forme de cette matrice
chez Carnap.
Peut-on simplifier la matrice de Pantinomie, telle que Russell la

formule en 1905? On considerera successivement les deux cas des
antinomies logiques et des antinomies semantiques.

I. La forme (A) des antinomies logiques peut £tre reduite a la forme
(B), des qu'on abandonne Pidee de solutions alternatives1. De plus, la
forme (A) correspond aux antinomies proprement mathematiques (paradoxe
de Cantor et paradoxe de Burali-Forti), tandis la forme (B) convient k
Pexpression des antinomies proprement logiques. Les complications
qu'introduit en (A) la consideration du foncteur f'u sont dues a la necessite
de specifier - pour deriver la contradiction - que Pensemble des parties
d'ensemble est un ensemble et n'est pas element de cet ensemble ou que le
nombre ordinal d'un ensemble est successeur de Pensemble. Or la genese
de la contradiction est independante de ces precisions et depend unique-
ment, comme le prouve la forme simplifiee (B), des proprietes logiques de
la matrice. On pourra done se limiter a P etude de cette forme:

(B) (u){[(x)(xεuDxbx)] ^)(U$U)}Ό

lί(lw)(y)(y$y Ξ yεw)] Ό[(ΊW)(W$W wεw)]} .

La premiere reduction qu'on peut proposer a trait au premier membre
de Pimplication. En effet, le second membre:

1. Vuillemin, L'origine et le mecanisme des antinomies dans la premiere philosophie
de Russell (1903), in Logique et Analyse, avril 1964, 25-26, p. 59-60. Dans cet
article, on a formule la matrice des antinomies sous la forme generale:
(A) (u){[(pc) (κεwD0*)]D[<^<w./<w<M} D

{ [(lw)(y) (φy Ξ yεw)] D [(3U;) (φf'w --φf'w)]}.
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