
SUR LES NOMBRES DE JAMES DES VARIITIS DE STIEFEL COMPLEXES

PAR

FRANCOIS SIGRIST

I. Introduction et formulation du problme
Nous ddsigaerons par U., la varidtd des (n X/) matrices unitaires. U.,

est le groupe U(n), U,,,,_ s’identifie it SU(n), et U.a est la sphbre S’-.
D’aprbs JAMES [5], on peut associer t route varidtd U., un hombre entier

U(n, ]c) ddfini comme suit" considdrons la projection naturelle

Un, ; Un,1

cette application est une fibration de fibre Vn-l,k-1, dont nous pouvons
crire une partie de la suite exacte d’homotopie"_

(U,) P* o_ 0
_ -- _(u._,_)Le groupe 2- est Z, engeadr pr []. Pr dfition, U(n, )

est l’ordre de 0[] dns
JAMES etb]i un grnd nombre de proprits du systme de hombres

U(n, k) dns [5]. L’utilit de ces hombres est videate: pour qu’il existe
une ppliction 2n--I Un,k d dgr q, iiU ii SUffit que q soit un multiple
de U(n, k). L’tude des fibrtions U. S- Qui dmettent une section
consiste dterminer les vleurs de n et k pour lesquelles U(n, ) 1.
JES [5] dmontre qu’il existe un ombre b tel que les deux conditions
suivntes sont quivlentes"

(i) U(n, ) i" I fibrtion U. S- une section.
(ii) n est un multiple de b.

ATIYAH et TODD [2] oat donnd un diviseurM de b ;ADAMS et WALKER
[1] ont ensuite ddmontrd que M b. En ddsignant par P(m) l’exposant
du nombre premier p dans la ddcomposition de m en facteurs premiers, le
rdsultat gdndral se formule ainsi" les quatre conditions suivantes sont dquiva-
lentes"

(i)
(ii)

U(n, k) 1; la fibration U,, ---> S2n-1 a une section.
nest un multiple de b dfini par

P(b) supr[r-b P,(r)], 1 _< r_< [(]c- 1)/(p- 1)], p_< lc
=0 p>/c.

(iii) Les k premiers coefficients de la sdrie deMacLaurinde t-’[log 1 -[- t) l"
sont entiers.
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