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1. Einleitung

A. In dieser Note beschiftigen wir uns mit den Gruppen

G a,..., ao, t, u,..., uq aq’’"a"o" [ti, u,]
i=1

> 1, nj > 2 (j= 1,...,g) sowieg > 2 falls q 0. Diese Gruppen sind
von grol3em Interesse sowohl f/jr die Gruppentheorie (als Gruppen mit einer
definierenden Relation) als auch f/Jr die Topologie (vgl. [9]).

Hier zeigen wir" Ist > 2 und {xl,..., x2q/o} ein Erzeugendensystem von
G, so gibt es einen freien lbergang (Nielsen-Transformation) von {xl,...,
x2q+o} zu dem System {aa,..., ao, t, u,..., tq, uq} (Satz 2). Dadurch 16sen
wir das Isomorphieproblem f/jr die Gruppen G mit > 2 in dem Sinn, dab wir
in endlich vielen Schritten entscheiden k6nnen, ob eine beliebige Gruppe mit
einer definierenden Relation zu einer Gruppe G mit > 2 isomorph ist oder
nicht. Weiter ist eine Gruppe G mit > 2 nach Satz 2 und I-4] eine Hopfsche
Gruppe, d.h. jeder Endomorphismus yon G auf Gist ein Automorphismus.

Ffir eine Gruppe G mit gilt eine Aussage wie in Satz 2 im allgemeinen
nicht. Eine Kennzeichnung aller Erzeugendensysteme {x,..., X2q+o} einer
Gruppe G mit wird durch Satz 3 gegeben.
Dutch Satz erhalten wit einen berblick fiber L6sungen einer Gleichung in

einem freien Produkt zyklischer Gruppen.
B. Diese Note verwendet die Terminologie und Bezeichnungsweise von [-8]

und [6], wobei ("-].") die ,Gruppenbeschreibung durch Erzeugende und
definierende Relationen bedeutet. Unter H (al,..., a,) verstehen wir die
von den aa,...,a, erzeugte Gruppe. Sind {xa,...,x,} und {ya,...,y,}
minimale Erzeugendensysteme von H (a,..., a,), so sagen wir" {xl,... x,}
und {y,..., y,} liegen in einer Nielsen-quivalenzklasse, wenn es einen freien
Qbergang von {x,..., x,} zu {ya,..., y,} gibt.

Ist in einer Gruppe Heine Lnge L definiert, so sagen wir wie in [6], dal3 ein
System {#j}s H die Nielsensche Eigenschaft hat, wenn gilt"

(1) L(gg)> max {L(gi), L(g)} f/jr t;, q +1 und i- j oder i= j,

(2) L(g,gg) > L(g,) L(g) + L(gj) ftir e, r/ +1 und k 4: - j,
gi - oderk J, gi - 1, t; oderk j, g 1, r/ 1.
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