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ANNEAUX D’ENTIERS DANS LE MEME GENRE

PAR

JACQUES QUEYRUT

Soit Z l’anneau des entiers et Q son corps des fractions. On fixe une c16ture
alg6brique Q de Q. Si Nest une extension finie de Q incluse dans Q, on note

Gv le groupe de galois de Q sur N et ZN l’anneau des entiers de N.
Soit Fun groupe fini.
On note d(F) l’ensemble des extensions finies N de Q incluses dans Q telles

que F soit isomorphe h un sous-groupe du groupe des Q-automorphismes de
N. Si N (F), ZN a une structure de Z[F]-module de rang d6fini r
[Nr" Q].

THEOREME A. Soient N et N’ deux extensionsfinies de Q et soit Fun groupe
fini. On suppose que:

(1) Net N" appartiennent d(F);
(2) Zu et Zv, sont des Z[F]-modules localement isomorphes.

Alors il existe un Z[F]-module X de type fini sans Z-torsion et un isomorphisme
de Z[F]-module de Zv X dans Zv, X.

Ce r6sultat peut s’exprimer de la faqon suivante: soit un ordre de Z dans
Q[F], on note o() le groupe de Grothendieck de la cat6gorie des -mod-
ules de type fini sans Z-torsion, modulo les suites exactes scind6es (voir [6]).
Alors sous les hypotheses du th6orme 1, [ZN] [ZN, dans o(Z[F]).
Ce r6sultat a 6t6 conjectur6 et d6montr6 dans un cas particulier par S.M.J.

Wilson [12]. Dans le cas oh Zs est un Z[F]-module projectif (cas mod6r6), Zs
et Z[F] sont dans le mSme genre d’apr6s un r6sultat de Swan [S] et A.
Fr6hlich a d6montr6 le r6sultat plus pr6cis suivant: pour tout N (F) tel
que Zv soit un Z[F]-module projectif, alors [Zv r[Z[F]] dans .(Z[F]) [3]
(voir [7], corollaire 1 au th6or6me 1).
Dans le cas g6n6ral le genre de ZNest encore mal connu. Toutefois, on

d6montre ici qu’un th6or6me de Leopoldt [5] se g6n6ralise sous la forme
suivante:
Pour tout id6al premier s de N, on pose pour tout entier i,
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