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MAJOITION HARMONIQUE ET MOUVEMENT BROWNIEN

JEAN BROSSARD ET LUCIEN CHEVALIER

Soit u un entier >2, et soit D un domaine de R. Pour tout x=
(x 1, x2,..., x) R, et tout entier k tel que 0 < k < u, on pose

r,(x) V/Xl2 + +x,, et r(x) r(x) Ixl.

Dans un r6cent travail [8], M. Ess6n a obtenu des conditions n6cessaires et
des conditions suffisantes, portant sur la fonction rl, pour que l’application
rp admette un majorant harmonique dans D, dans les cas off p > 1 et p 1,
eta pos6 quelques questions naturelles relatives au "cas limite" oft p 1.
Nous nous proposons de donner ici, au moyen de m6thodes probabilistes,

une d6monstration plus rapide des r6sultats de [8] (th6ormes 1 et 2), une
r6ponse aux questions pos6es, et un th6orme dans le mme esprit (thorme
5), valable pour tout p > 0. Essentiellement, les outils que nous utiliserons
sont des propri6t6s bien connues du mouvement brownien et des in6galit6s
de la th6orie des martingales; celles qui interviennent dans notre d6monstra-
tion des th6or6mes 1, 2 et 5 sont une caract6risation des classes HP; elles
sont classiques et ont d6j prouv6 leur efficacit6 dans ce contexte (cf. [1], par
exemple). Celles qui sont la base des th6ormes 3 et 4 sont une caract6risa-
tion, plus r6cente, de la classe L log L.
Le plan de l’article est le suivant: dans le 1, nous rappelons deux r6sultats

qui permettent de caract6riser de manire probabiliste l’existence de majo-
rants harmoniques. Dans le 2, nous 6tudions le probl6me (de l’existence
d’un majorant harmonique pour l’application rp) dans le cas off p > 1. Le 3
est consacr6 au cas oa p 1, propos duquel quelques questions 6taient
rest6es ouvertes. Enfin, nous obtenons dans le 4 un r6sultat nouveau de
mme nature, qui s’applique tout exposant p > 0.

Soit

I. Deux lemmes techniques

(n, r, (tt)t>0, (nt)t>_o, (PX)xI’)
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