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SUR LES REPRÉSENTATIONS GALOISIENNES MODULO
ATTACHÉES AUX FORMES MODULAIRES

HENRI CARAYOL1

0. Introduction et notations
0.1 . Soit un nombre premier. On s'intéresse dans ce qui suit aux représenta-

tions continues irréductibles de déterminant impair :

p: Gal(Q/Q) -> GL 2 (i~) .

Serre a conjecturé dans [Se 2] qu'une telle représentation provient toujours d'une
forme modulaire, en le sens suivant : Supposons fixée une place de Q (vu comme
sous-corps de C) au-dessus de t, ou si l'on préfère un homomorphisme, noté â -+ a,
de Z (l'anneau des entiers algébriques) dans l . La conjecture est alors qu'il existe
des entiers k et M, un caractère de Dirichlet modulo M noté x, et une formeN
modulairef = E â"q" e Sk(ro(M), x), parabolique, vecteur propre des opérateurs de
Hecke, normalisée, que l'on peut de plus supposer primitive-en abrégé "p .n.p."
telle que p soit non ramifiée en chaque nombre premier p ne divisant pas Mt", et
vérifie les relations :

Jtr(p(Frob(p))) = ap
det(p(Frob(p))) = x(p)pk-1 .

N
On dit alors que p provient de f; cette notion est essentiellement indépendante de
l'homomorphisme Z ~~ choisi, en ce sens que si l'on modifie ce dernier, alors pN

	

N
proviendra d'une forme f déduite de f par l'action d'un élément a e Gal(Q/Q) .

0.2. En général-si la conjecture est vraie-une représentation p comme ci-
dessus provient de plusieurs formes modulaires (et même une infinité) dont les poids
k et les conducteurs M varient. Dans [Se 2] Serre précise la valeur "optimale"
(conjecturale) du poids et du conducteur . C'est cette dernière partie de la conjecture
de Serre, celle relative au conducteur, que nous allons prouver ici, du moins dans
le cas des formes de poids 2 et de caractère trivial .

L'énoncé suivant englobe et résume à la fois les résultats principaux de cet article,
ainsi que les résultats antérieurs de Ribet:

1 L'auteur a commencé à s'interesser à ces questions lors d'un séjour au M .S .R .I . à Berkeley . Que cet
organisme soit ici remercié pour son hospitalité .
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