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UN ANALOGUE GLOBAL DU CÔNE NILPOTENT

GÉRARD LAUMON*

0. Introduction. Soit G un groupe algébrique réductif complexe, g son algèbre
de Lie, g * le dual de l'espace vectoriel sous-jacent à g et .K* C g * le cône fermé
réduit formé des éléments nilpotents de g* : . N'* est par définition la réunion des
sous-espaces vectoriels b -` C g *, où b parcourt les sous-algèbres de Lie de Borel
de g .

Le groupe G agit sur g* par la représentation coadjointe et laisse stable K* ;
.N'* est réunion d'un nombre fini d'orbites pour cette action, les orbites nilpo-
tentes de G (cf . [Sp-St]) .

Dans le fibré cotangent T*G de G, identifié à G x c g* par translation à
gauche, considérons le sous-ensemble

AG= {(g, * )~gEZG( * ) et c* E

où on a noté ZG(*) le centralisateur de * dans G pour l'action coadjointe .
Alors, on a (voir Appendices B et C pour des démonstrations) :

THÉORÈME (0.1) . A G est le support d'un fermé réduit conique et lagrangien de
T*G, noté encore AG .

L'objet de cet article est de prouver un analogue "global" de (0.1) . Plus
précisément, soient X une courbe projective, lisse et connexe sur C et n un entier

1 . Notons FibX, n
le champ algébrique sur C des fibrés vectoriels de rang n

sur X et T*FibX, n le fibré cotangent à FibX,
n .

Les points de T*FibX, n sont les
couples

(2', 2'-- £ 0

où 2 est un fibré vectoriel de rang n sur X ® k, pour un corps k contenant C,
et où u est un homomorphisme de ax® k -modules .

Définition (0.2) . On dira qu'un couple (2, u) comme ci-dessus est nilpotent
si l'homomorphisme composé

~-~ 2'®a 01 *
X

	

2'®e,,, ~X( )
®2

. . .
u®1®fin-t~

	

®n
-~~®

aX (~X)

est identiquement nul (on a noté simplement 1 l'identité de SIX) .
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