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I. INTRODUCTION
1.1

1. Un systme laplacien de variables alatoires est caractris par les
deux proprigt!s suivantes: chaque variable dpend de 1 loi de Laplace,
et la correlation entre les diffrentes variables est linaire. Les fonctions
alatoires laplaciennes d’une ou plusieurs variables, ou d’un point d’un espace
quelconque, sont caractgrises par les deux mmes proprigtgs. Nous nous
proposons d’tudier les fonctions ou les systmes de variables obtenus en
abandonnant la premiere proprietY, et en ne conservant que la correlation
linaire.

Plusieurs dfinitions de cette notion sont possibles.. Nous dirons d’abord
qu’une variable alatoire Y dpend linairement d’un systme de variables
X, si elle est de la forme U - V, U tant une fonctionnelle linaire certaine,
presque strement bien dfinie, des X, et V tant indpendant de ces varia-
bles. Duns ce cas, Y peut aussi tre reprsent par U1 -k V1, avec

U= U+c, V= V-c,
c dtant un nombre certain, et il n’y a pus d’autre repr4sentation de 1 mSme
forme. Prcisons que U peut 8tre identiquement nul. L’ind(!pendance de
Y par rapport aux X est donc un cas particulier de la d4pendance liniaire.

Si les X sont en nombre infini, 1 dfinition de U implique la convergence
presque sfire d’une certaine expression, srie ou intdgrale, et il peut arriver
que cette condition ne soit pus vdrifide quand les X, sont tous nuls. C’est
seulement duns le cas off, pour les X tous nuls, U prend une valeur bien di-
fini u0, qu’on peut mettre U sous la forme U0 u0, et ramener son tude
t celle d’une fonction linaire et homogne des X. Duns le cas ginral, on
peut arriver t un rsultat analogue en exprimant U en fonction de variables
auxiliaires X a (les a tant des hombres certains). Malgr cela, nous
ne pourrons pus toujours nous contenter de considrer les cas off U est une
fonction lin(aire et homogne des variables choisies.
Duns le cas laplacien, on peut supposer routes les variables semi-rduites,

et prendre pour U la valeur probable conditionnelle de Y quand les X, sont

Received November 19, 1956. Footnotes 6 and 10 and a few lines in n II.2.3, III.6.3’
and III.8.2 modified in proof.

La loi de Laplace est la loi souvent uppelde loi de Gauss, ou loi normale. Une vari-
able alatoire X, laplacienne ou non, sera dite semi-rdduite si E(X) O, et rdduite si
de plus E(X) 1. Les variables laplaciennes r4duites seront ddsignes par les lettres
tj ou n, avec ou sans indices, et les diffdrentes variables , et n, qui interviennent duns
une mSme expression analytique seront toujours supposdes indpenduntes les unes des
autres.
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