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LA CONJECTURE DE GERSTEN POUR LES
FAISCEAUX DE HODGE-WITT LOGARITHMIQUE

MICHEL GROS er NORIYUKI SUWA

Introduction. Soient k un corps parfait de caractéristique p > 0 et X un
k-schéma lisse. Le résultat le plus explicite de cet article est le suivant: si W, QY .,
désigne le faisceau abélien étale de Hodge-Witt logarithmique (cf. notations et
conventions pour le rappel de sa définition) et &: X, — X,,. la projection du
topos étale sur le topos zariskien, alors (cf. Corollaire 1.6) on a une suite exacte
(résolution de Gersten)
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Nous employons le terme résolution de Gersten, car, pour peu que ’on accepte
de noter H#°"(Z/p"(i)) = R"™'e,W,Q 105, (0.1) n'est autre que le cas r =i de
notre théoréme 1.4, analogue avec cette notation au théoréme de Bloch-Ogus (cf.
[2]), établissant des résolutions de #’(Z/1"(i)) (I # p). Comme nous 'a fait
remarquer Milne, une conjecture analogue a notre résultat mais sur le site étale,
figure déja dans son article [9] (Remark 2.12). L’une des applications les plus
immédiates de (0.1) est I’obtention d’une “formule de Bloch-Quillen modulo p"”
(cf. Théoréme 4.13)

(02) HY(X,,, #(Z/p"(d)) < CHY(X)/p".

La méthode employée pour obtenir (0.1) différe de celle utilisée par Bloch et
Ogus dans [2] pour le cas /-adique et reprend certains résultats de O. Gabber (cf.
(3D.

Voici comment est organisé l'article. Dans le chapitre I, nous énongons le
théoréme principal qui fournit une résolution flasque de R™e,W, QY o, (cf.
Théoréme 1.4). Au chapitre II, nous reprenons la démonstration d’'un lemme de
préparation géometrique, entiérement dii & O. Gabber (cf. [3]), qui nous permet-
tra au chapitre III de prouver le théoréme 1.4. Le chapitre IV contient une
comparaison entre cette résolution et la résolution de Gersten de la K-théorie de
Quillen, qui nous permet d’obtenir “la formule de Bloch-Quillen modulo p".”
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