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CONTACT ET CONGRUENCE DE SOUS VARIÉTÉS

JOSÉ ANTONIO VERDERESI

On se propose établir une condition necéssaire et suffisante pour la congruence
de sous variétés d'un espace homogène .

Soient M, N varietés C °° . Dans ce qui suit a, 4) : N -~ M seront immersions et G
un groupe de Lie operant sur M transitivement .

Définition 1 . (i) 4) est congruente à a(4)-a) s'il existe g E G tel que 4) = g • a.
(ii) 4 a un contact d'ordre k avec a(4)a) si, pour tous x E N il existe g E G tel

qUej'4) = jxg ' a .
Soit Qk = Q k(N,M) l'espace des k -jets des immersions de N dans M. L'action

de G sur M se prolonge à une action sur Qk : g • jx i = jxg • a. Si z k E Q k notons
par G (Zk) l'isotropie de G em Z", et mettons G, (x) G (jza) pour x E N. On a
donc une séquence descendante de groupes de Lie :

G° (x) D G(x) D . . . D G' (x) D . . .

Notons par G j k] (x) la suite (G,(x), GQ + 1 (x), . . . , GQ + 1 (x), . . .) et posons
a • GQ"~(x) _ (a . GQ(x),a • GQ + '(x), . . . ), pour tout a E G .

Définition 2 . On dit que a est du type constant s'il existe k > 0, xo E N et une
application dif f erentiable a : N -~ G telle que G"1(x) = a (x) • G (x) . a(x) 1 et
a(x0) = e . Pour simplifier la notation mettons : Gâ = G' (x0) et GQ k] = Gôk ~ (xo) •
Disons alors que a est du type constant GQ k] . Le plus petit l > 0 ou la séquence
G~ k] stabilise (en dimension) on appelle hauter de o . On note ce nombre pour
*0.

Définition 3 . On dit que a est k-regulière si G' (x) _ {e} pour tous x E N. Les
immersions k-regulières sont de type constant Gâk] _ ({ e),. . ., {e), . . . ) .

Définition 4 . SQ ={jkg . o xENetgEG} .

THÉORÈME . Si a est de type constant et k > # o alors :
(i) SQ est une sous-variété fibreé de Q

k -
N, où a est l'application "source" .

(ii) SQ+ 1 -> SQ est surjective .
(iii) SQ + 1 C pSQ , où pSQ est le prolongement de S k (voir [1]).

Démonstration . Considerons l'application G/ GQ x N -~ Qk donnée par :

µ,x) a(x)' g' a(x) -' 'jka
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