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Sur les restes et les non-res tes  cubiques  
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w  

Tout nombre premier p ~ 1 (mod 6) peut s'6crire sous la forme 

(1) p = �88 2 + 27 B2), 

off A et B sont des entiers te]s que A ~ B (rood 2). Dans un travail publi~ 
en 1923 (volt [1]) j'ai 6tabli le r6sultat suivant: 

Th6or~me 1. Dans la representation du nombre premier p sous la /orme (1) 
tout diviseur premier du produit A B e s t  un reste cubique modulo p. 

Comme ce r~sultat paralt d'etre rest~ inapergu , j 'y  en reproduis la d~monstra- 
tion. Celle-ci repose sur la th6orie du corps quadratique imaginaire K ( e  ) 
engendr~ par ]e nombre r = �89 (--  1 + V -  3). Les propri~tSs des entiers de ce 
corps sont suppos~es connues; voir [2], p. 185-195 et p. 223. 

Soit p = eo(o' la d4composition de p en nombres premiers primaires, et soit 

o~ = �89 + 3 B V ~ - 3 ) .  

D~signons par q un nombre premier rationnel qui divise ou A ou B. Alors, 
pour ~tablir le th~or~me 1 il faut montrer qu'on air 

qt(n-i) ~ 1 (mod p), 

ou, ce qui est la m~me chose, 

q t (V-1)-  1 (mod w). 

Si nous introduisons le symbole d'Eisenstein pour le caract~re cubique, il faut 
donc que 

Nous distinguirons quatre cas. 

1) Quand q ~ - - 1  (mod 6), nous aurons en employant la loi de rficiprocit6 
cubique 
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