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Communiqu6 le 24 janvier 1951 

S u r  u n  t h 6 o r ~ m e  d ' A x e l  T h u e  

P a r  TRYGVE N A G E L L  

w 

On dolt  ~ AXEL THUE le th6orSme remarquab le  que voici:  1 

Th6or~me 1. Soit p un nombre premier. S i  a est un nombre entier non 

divisible par p, on peut trouver deux nombres entiers positi/s x et y ~ V p  et 
tels qu'on ait 

(1) a --- ~: x_ (mod. p) 
y 

pour l'un ou l'autre des deux signes. 

D6mons t ra t ion .  Consid6rons la total i t6  des nombres  de la forme a y + x, 

oh x et y sont  des nombres  dans  la suite 0, 1, 2 . . . .  , [Vp].  (Comme d 'ordi-  
naire [c] signifie le plus grand hombre  entier  ~ c.) Le hombre  de ces hombres  
6 tant  6gal s ( [Vp] + 1 ) 2 >  p, i] y e n  a au moins  deux qui sont  congrus mo-  
dulo p. Si nous supposons 

nous aurons  
a y l  + Xl ~ ayu + x2 (rood. p), 

(2) 

Ici  on a 6v idemment  

a (Yl - -  yg.) ~ xg. - -  Xl (rood. p). 

o < l y l  - y ,  I <= [V~] ,  0 < 1~1 - ~21 =< [~p]. 

E n  effet, si l 'une des diff6rences X l - - x 2  e t  Y l -  Y2 6tai t  6gale s z6ro, l ' au t re  
le serai t  aussi. Si nous posons dans  (2) Ix1 - -  x21 = x e t  l Yl - -  Y2 [ = Y, nous 
aurons  la congruence 

a y - -  + x (mod. p) 

et le th6or~me 1 se t rouve  d6montr4.  

1 Voir AXEL TmlE, Et  par antydninger til en talteoretisk methode, Vidensk. selsk. Forhandl. ,  
Christiania 1902, No 7. 
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