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Sur un théoréme d’Axel Thue

Par TrycveE NAGELL

§ 1.

On doit 4 AXgL THUE le théoréme remarquable que voici:?

Théoréme 1. Soit p wun nombre premier. Si a est un nombre entier non

divisible par p, on peut trouver deux nombres entiers positifs T el y < Vo et
tels quwon ait

(1) a==+ % (mod. p)
Y
pour Dun ou Pautre des deux signes.

Démonstration_. Considérons la totalité des nombres de la forme ay + z,

ou z et y sont des nombres dans la suite 0, 1,2, .., (Vo] (Comme d’ordi-
naire [c] signifie le plus grand nombre entier =< c¢.) Le nombre de ces nombres

étant égal & ([Vp]+1)2>p, il v en a au moins deux qui sont congrus mo-
dulo p. 8i nous supposons

ay; + & = ays + x (mod. p),
_nous aurons

(2) @ (y1 — Y3) = 2 — @ (mod. p).

Ici on a évidemment

0<|n—uw|=[Vpl, 0<|z—a|=[Vs]

En effet, si 'une des différences z, — z, et y, —y, était égale & zéro, lautre
le serait aussi. Si nous posons dans (2) |2, — s} = et |43 — .| = ¥, nous
aurons la congruence

ay = + z (mod. p)

et le théoréme 1 se trouve démontré.

1 ,
! Voir Axsr TruE, Et par antydninger til en talteoretisk methode, Vidensk. selsk. Forhandl.,
Christiania 1902, No 7.
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