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Sur les restes et les non-restes quadratiques 

suivant un module  premier 

Par T R Y G V E  N A G E L L  

w 1. D~monstration de quelques lemmes 

Si a est un  nombre entier ~ 1 (mod. 8) et si h est un nombre entier > 3, 
il est bien c o n n u  que la congruence 

(1) u 2 ---- a (rood. 2 h) 

admet  exactement  quatre  racines incongrues modulo 2 h. 
de cette congruence, les trois nombres 

Si u o est une racine 

2h-1  __ UO, 

satisfont aussi h la congruerme. 
nombres 

2 h-1  -F Uo, 2 h - u  o 

De plus, on volt  sans peine que les quatre 

(2) %,  2 h - l - - u o ,  2 h-1 + % ,  2h---u0 

sont incongrus entre eux deux s deux modulo 2 h. I1 en r4sulte 

Lemme 1. Si  Uo est la ~lus petite racine positive de  la congruence (1), les 
quatre hombres (2) reprdsentent les solutions incongrues m~dulo 2 h, et ils satis/ont 
aux in~galitds 

(3) 9 < u o < 2 h - l _ _ u o < 2 a - 1  + U o < 2 h - - u o .  

On doit  h TIIuE le th~or~me suivant  [1] :1 

Lemme 2. Soit p un nombre premier. S i  a est un hombre entier non divi- 
sible par p, on peut trouver deux nombres entiers positi]s x et y < ]/p et tels 
qu'on ait 

l 
1 Les num6ros figurant entre crochets renvoient k la BibIiographie plac6e ~, la fin de ce 

M6moire. 
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