ARKIV FOR MATEMATIK Band 1 nr 16

Communiqué le 23 Novembre 1949

Sur les restes et les non-restes quadratiques

suivant un module premier

Par TryevE NAGELL

§ 1. Démonstration de quelques lemmes

Si @ est un nombre entier =1 (mod. 8) et si A est un nombre entier = 3,
il est bien connu que la congruence

(1) ‘ u? =a (mod. 2%

admet exactement quatre racines incongrues modulo 2. Si u, est une racine
de cette congruence, les trois nombres

21— gy, AL oy, 20—

satisfont aussi & la congruence. De plus, on voit sans peine que les quatre
nombres

(2) U, 2h—1 — Uy, 2h-1 + Uy, 2h Uy
sont incongrus entre eux deux & deux modulo 2% Il en résulte

Lemme 1. Si wu, est la plus petite racine positive de la congruence (1), les
quatre nombres (2) représentent les solutions incongrues modulo 2%, et ils satisfont
aux wnégalités
(3) . 0 < g <271 — gy < 201 4 gy < 2 — .

*

On doit &4 THUE le théoréme suivant [1]:!

Lemme 2. Soit p un nombre premier. Si a est un nombre entier non divi-

sible par p, on peut trouver dewx mombres entiers positifs x et y <Vp et tels
quw’on aut

\
! Les numéros figurant entre crochets renvoient & Ia Bibliographie placée & la fin de ce
Mémoire.
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