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tJber eine besondere Halbgruppe 

V o n  BENGT STOLT 

§ 1. E in ld tung  

In einer Arbeit yon 1926 hat  Susehkewitsch eine Halbgruppe behandelt, siehe 
[1]. 1 Sie wird in folgender Weise definiert: 

Es sei eine Menge (Komplex) yon Elementen gegeben; ausserdem sei aueh eine 
Verkniipfungsart  (Operation) dieser Elemente definiert, mittelst  der zwei beliebige 
(in bestimmter 0rdnung genommene) Elemente miteinander komponiert  werde~ 
kSnnen, so dass sieh ein bestimmtes Element als Resultat ( , ,Produkt") dieser Kom- 
position herausstellt. Diese Elementenmenge insgesamt mit  der Operation soll nun 
folgenden Grundpostulaten unterhegen: 

I. Die Operation ist eindeutig und unbesehr~nkt anwendbar. 
II .  Es gilt fiir sie das assoziative Gesetz. 
III .  Die Menge enth~lt nur eine endliche Anzahl yon Elementen. 
IV v Es gilt das linke Gesetz der eindeutigen (also naeh I I I  aueh der unbeschr~nk- 

ten) Umkehrbarkeit,  d.h.: Aus der Gleiehung . B A  = C A  folgt B = C. ([1], S. 32-33.) 
Das obige System wird ,,eine endliche Gruppe ohne das Gesetz der eindeutigen 

Umkehrbarkei t"  genannt, und ihre Eigenschaften werden eingehend studiert. 
In  1946 hat  Prachar  eine Halbgruppe studiert ; siehe [2]. Er  geht yon der folgenden 

Definition einer Gruppe aus: 
Eine Gruppe ist eine Menge G yon Elementen, welche folgende Forderungen er- 

fiillt: 
1. Zu jedem geordneten Elementepaar a c G, b c G existiert ein eindeutig bestimm- 

tes drittes Element c c G, welches das Produkt  yon a und b heisst und re_it a b be- 
zeiehnet wird. 

2. Das in 1. definierte P roduk t  ist assoziativ: fiir a ~  G, b c G, c ~ G gilt 

a ( b c )  = (ab )c .  

3. Es existiert mindestens ein Element e, so dass gilt: 

e ~ a  
fiir alle a ~ G. 

4. Zu jedem a c G existiert mindestens ein Element a -1, fiir das die Gleichung 

besteht. 
a - ] a  = e  

x Die  Z a h l e n  in  e c k i g e n  K l a m m e r n  bez iehen  s ich  auf  da s  L i t e r a t u r v e r z e i e h n i s  a m  Sch lus s  die-  
se r  Arbe i t .  
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