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Einige S/itze iiber lineare Kongruenzen 

Von LARS FJELLSTEDT 

1. Man verdankt Tr~uE den folgenden Satz: 

Es seien a, b und m teiler/remd. Dann ist die Kongruenz 

ax -by~- -O  (mod m) (1) 

immer 16sbar in ganzen rationalen Zahlen x, y mit [xl<~/~z, [yl<~/-m. 

Dieser Satz. ist spi~ter yon TrroE selbst und yon verschiedenen anderen 
Autoren neu bewiesen und verallgemeinert worden. Siehe dazu BRAUm~-R~Y- 
~OLDS [1]. Fiir die B6trachtungen dieser Arbeit werden die folgenden S~tze 
zugrunde gelegt : 

1 °. Es sei (al, a2, ..., a , ) =  1, dann ist die Kongruenz 

~ a t  x , ~ 0  (rood m) (2) 
t - I  

immer 15sbar in 9anzen Zahlen xt mit Ix~lgmilr. 
2 °. Dam System yon homogenen linearen Kongruenzen 

~at~x~:=O (rood m) k =  1, 2, . . . ,  r (3) 
t - 1  

wo r< s, hat immer eine L6sung mit I ,1 ~m'/'- 

Die Resultate, die wit in dieser Arbeit beweisen wollen, kSnnen als Ver- 
scharfungen des TrIvwschen Satzes und seine Verallgemeinerungen angesehen 
werden. 

Wir werden der Einfachheit halber immer Ebcne statt Ebene oder Hyper- 
ebene und Parallelogramm statt Parallelogramm oder Parallelepiped schreiben. 

Es sei jetzt nach der Anzahl der primen LSsungen yon (1) gefragt, die die 
Bedingung ix I <: ~/m, l yl ~ ~m erfiillen. NAO~LL [23 hat bewiesen, da.~s diese An- 
zahl gleich 1 oder 2 ist. Wenn wir statt (I) die allgemeine Kongruenz (2) be- 
trachten, l~s t  sich die Frage nicht ganz so einfach beantworten. Es gilt das 
folgende Resultat : 
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