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Zur Axiomatik endlicher Gruppen 

II.  Tei l  

V o n  BEr~GT STOLT 

§ 1. Einleitung 

Die klassischen Definitionen einer Gruppe enthalten bekanntlich solche Axiome, 
die in weniger umfassende Axiome zerlegt werden kSnnen. In [1] habe ich eine 
solche Zerlegung vorgenommen. Dann habe ich Axiomensysteme gebildet, die 
fiir eine zugrunde]iegende unendliche oder endliche Menge vollst~ndig bzw. un- 
vollst/indig sind; siehe [1], [2] und [3]. In sp~teren Arbeiten habe ich Systeme 
be~rachtet, die nur fiir eine zugrundeliegende endliche Menge vollst~ndig sind. 
Zun~chst sind alle solche Systeme aufgestellt worden, die aus den sogenannten 
allgemeinen Axiomen, den Eins-Existenzaxiomen und den allgemeinen Invers- 
axiomen gebildet werden kSnnen, siehe [4]. Wenn die Komposition der Menge 
eindeutig ist, habe ich auch alle solchen Systeme aufgestellt, die nur fiir eine 
zugrundeliegende endliche Menge vollst/indig sind; siehe [5]. 

Es ist nun das Ziel der vorliegenden Arbeit,, die iibrigen Systeme zu bestim- 
men, die fiir eine zugrundeliegende endliche Menge vollst~ndig sind. In  der 
Arbeit werden 13 solche Systeme bestimmt; die Vollst~ndigkeit zweier weiteren 
Sys~eme sind unentschieden. Fiir Bezeichnungen und Hilfss~ze wird an [1] 
verwiesen. 

§ 2. Hilfssiitze 

Zuerst wollen wir die folgenden Hilfss~tze beweisen. 

Hi l f s sa tz  ~. W e n n  A ,  E ,  l I (E )  und  l i (U) bestehen, hat ein E l emen t  m i t  l i ( E )  sogar 
die Eigenscha/ t  lE . l I .  

Beweis:  Werm a ein beliebiges Element ist, ist es mSglich, der Reihe nach 
die Produkte a a D a s, a a 2 D  a 3 . . . .  zu bilden. Weil die zugrundeliegende Menge 
endlich ist, kommt man zu ciner Verkniipfung a a ~ ~ a m, m < n. Dann ergibt 
sich 

a a a n-1 , 

hm 

woraus a a ~ a~ und a~a n-1 ~ a m folg$. Ferner bilden wir 
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