
ENSEMBLES EXCEPTIONNELS. 

Pa r  

ARNE BEURLING. 

t~ U P S A L .  

D'apr~s un th6orbme fondamental que l'on doit ~ M. LEBESGUE, la primitive 

d'une fonction sommable f(x) possbde presque partout une d6riv~e unique et 

time. Par l'ensemble exceptionnel Ef de f nous entendrons l'ensemble off la ddrivSe 

symdtrique 
x+h  

If lim f (x) dx 

x - - h  

n'exis~e pas finie. Sa mesure lindaire m~} est donc nulle, et ceci est la seule 

propri~t6 eonnue relative ~ la m6trique de cet ensemble. 

Dans le pr6sent m6moire nous allons d~udier un cas par~iculier de la question 

suivante: earactdriser la m6trique de l'ensemble exceptionnel Ef s i f (x)  est somnis 

~r une certaine condition qui implique la sommabilit6, par exemple si une intdgrale 

de la forme 
b 

f ]f(x + h ) - f ( x ) I  v d x, >-- i, P 
a 

s'annule d'un certain ordre pour h-+ o. 

Nous allons traiter ce problbme s l'aide de sdries de Fourier. 

une fonction sommable f(O) de p6riode 2 z et sa sdrie de Fourier 

Considdrons 

(i) 

1--39615. 

or 

f(O) ~ i + ~_j (a~ cos n 0 + b~ sin n 0) 
1 
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