
EINIGE BEMERKUNGEN UBER DIE DARSTELLUbIG GAblZER 
ZAHLEN DURCH BINARE KUBISCHE FORMEN MIT POSITIVER 

DISKRIMINANTE. 
VoN 

WILHELM LJUNGGREN. 
in OSLO. 

Es sei f ( x ,  y) ~ a x  "~ + bx:y  + c x y  ~ + dy  s • f ( a ,  b, c, d) ----- eine irreduzible bingre 

kubische Form mit ganzzahligen Koeffizienten und mit der Diskriminante D. 

Die Aufgabe, sgmtliche LSsungen in ganzen Zahlen x und y de:" unbestimmten 

Gleichung 

(I) f ( x ,  y) ~- I 

zu bestimmen, ist noch nieht vollstiindig gelSst worden. Im Falle D < o gilt 

bekanntlich der folgende Satz von D~mAusAY [I, 2] und RAG~LI, [I]:* 

Die Gleichung (:) hat hSchste~s drei L&ungen in ga~ze~ Zahlen x und y, die 

folgende~ FSlle au.~ge~wmmen : Is t  (a, b, c, d)h'quh,alent (:, o, :, i)oder ( : , - - i ,  I, :), 

so gibt es geuau vier LSsu~ge~; ist (a, b, c, d) 5quivale~t (:, o, - - : ,  I), so gibt e,v 

ge,au f ib~f  LSsm~ge~. Is t  (a, b, c, d) ,~dcht iiqtdcalent ei~er ~b~'m (I, p, q, I), so hat 

(:) hi;chstens zwei LSsu~ge~. 

Im Fal le  D > o gilt dieser Satz nicht. So hat zum Beispiel die Gleichung 

i ( x ,  y) =- .~ + ~,x~?j - ( p  + i ) x v  ~ + ?j~ = 

wenigstens die fiinf LSsungen: x~--: ,  y = o ;  x - - o ,  y - - I ;  x~-~-:, y =  I; x - ~ I ,  

y ~ p ;  x = - - p - - I , y = I .  Hier ist D = ( p ' ~ + p - - 3 )  ~ - 3  2 > o ,  f a l l s P > 3  oder 

Ein  Verze ichnis  der  ange f i i h r t en  Arbe i t en  f indet  s ich a m  E n d e  dieser  A b h a n d l u n g .  
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