
EXTRAIT D'UN MI MOIRE INI DIT DE 

] ENR  PO NC R]  

SUR LES FONCTIONS FUCHSIENNES ~. 

Dans la derni~re livraison du Journal de BORCH~RD~ ~ M. FucHs a publi~ 
un M~moire dont le r~sum4 se trouve dans une lettre ~ M. H ~ R ~  ins~r~e aux 
Comp~es rendus ~. Ce M~moire se rapporte aux ~quations du second ordre. Je 
supposerai que l'~quation diff~rentielle considSr~e est ramen~e ~ la forme cano- 
nique 

d~Y --_- Qy. 
d x  ~ 

1 L'Acad~mie des Sciences ~ Paris avait propos~ pour sujet d ' u n  grand prix des Sciences 
math~matiques ~ d~cerner en 1880 la question suivante: ,Perfectionner en quelque point important 
la th~orie des dquations diffdrentielles lin~aires ~ une seule variable ind~pendante". Le Mdmoire 
qu'on va lire a ~t~ pr~sent6 au Concours; il est tr~s int~ressant parce qu'il  nous permet de suivre 
les idges de POINCAR~ sur les fonctions fuchsiennes depuis leur toute premiere origine. 

Le M~moire se compose de deux parties distinctes. La premiere Partie, que nous ne repro- 
duirons pas,  contient les recherches sur les iut~grales irrdguli~res des ~quations diffdrentielles 
lin~aires que POINCA~g a d~veloppdes avec plus de dgtails dans deux M~moires insgr~s respective; 
ment dans l'American Journal of Mathematics t. 7 (1885), p. 203--258 et darts les Acta matbematica 
t. 8 (1886), p. 295--344. Quant ~ la deuxi~me Pattie POINCAI~ dit qu'il contient les rgflexions 
que lui a inspir~es la lecture d'un M~moire de L. Fccns .  POI~CA~ a re~u ce Mdm0ireiau 
commencement du tools de mai 1880 et son Mgmoire est arriv~ ~ l 'Acadimie le 28 mai 1880. On 
voit par lh l'extr~me rapidit~ avec laquelle travafllait PoINcA~. 

En dgsignant par [(x) et r (~) deux iut~grales d'une dquation diffgreutielle lindaire du second 
ordre et en posant 

f(x) Z ~(x) 
Fvc~as avait fair remarquer que, ~ certaines conditions, x est une fonction mdromorphe de ~z. 
POI~C~R~ d~montre que les conditions 6nonc6es par FccHs ne sont pas suffisanteS. P0~NCA~ 
s'occupe surtout du cas oh l'int6gration de l'gquation peut se faire "~ l'aide des fonctions double- 
ment p~riodiques et du cas of~ l'~quation diff~rentielle n'admet que deux points singuliers ~ distance 
finie. C'est par une ~tude approfondie de ces deux c a s q u e  P o ~ c ~  a ~td amen~ ~ crier  la 
thdorie ggngrale des fonctions qu'il a ddsigndes par le nom de FucHs. N.E.  N/)RLUND. 

'~ t, 89 (1880), p. 151--169. 
t. 90 (1880), p. 678--680. 


