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1. Das Zentrum einer p-Gruppe G bezeichnen wir mit ~'1 (G) und die zugehSrige 

G 
Fiir diese Faktorgruppe sei das Zentrum ~2(G}.~G~. In dieser Faktorgruppe mit 

G ~3(G) 
Weise kSnnen wir fortsetzen und bekommen zun~chst fiir ~(G) das Zentrum ~2(G-- H .  

Die so erhaltene Folge ~I(G), ~(G), ~3(G), . . .  muss mit der Gruppe G selbst enden. 

Hat man G= ~ (G) so heisst l die Ktasse der Gruppe, und die Folge ~ (G), ~2 (G) . . . .  

~l (G) nennt man die obere Zentralreihe. Bei maximaler Klasse miissen die Ordnungen 

dcr sukzessiven Faktorgruppen mSglichst klein ausfallen. Nun gilt fiir die letzte 

G 
Faktorgruppe ~-II(G)' class ihre Ordnung _>-p2 sein muss; hierbei wird natiirlich vom 

einfachsten Fallc, wo G zyklisch yon der Ordnung p ist, abgeschen. Fiir die vor- 

hergehenden Faktorgruppen existiert dagegen die MSglichkeit, dass die Ordnung auch 

=p  sein kann. Man versteht hieraus, dass, falls pn die Ordnung yon G bezeichnet, 

so bekommt man n - 1  als Maximalwert der Klasse. Die Gruppen, mit denen wir 

uns in dieser Arbeit beschiiftigen werden, sind also durch eine Ordnung p~ und eine 

Klasse n -  1 charakterisiert. 

Bei den bier folgender~ Untersuchungen wird aber nicht yon der oberen sondern von 

der unteren Zentralreihe ausgegangen. Doch enthalten bei maximaler Klasse diese 

beiden Zentralreihen dieselben Gruppen, nur in umgekehrter Reihenfolge. Die Untere 

Zentralreihe bekommt man durch sukzessive Kommutatorbildung mit Ausgangspunkt 

yon G. Als niichstes Glied hat man die Kommutatorgruppe (G, G)= G2. Wir bezeichnen 

letztere Gruppe mit G2 und nicht mit G~, da wir sogleich zwischen G und ihrer 

Kommutatorgruppe eine neue charakteristische Untergruppe G1 von G einschieben 


