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Introduction

Soit P un polynéme unitaire sur Z de degré d > 1. On désigne par E
I’ensemble des valeurs P(x) quand =z parcourt Z.

On §’intéresse d’abord & la condition suivante

M1: E est stable par multiplication.

Si on choisit « dans E et si M1 est vérifiée, £ contient toutes les puissances
de . Ceci améne & envisager la condition suivante

M2: E contient toutes les puissance d’un méme nombre x telque |x] > 1.

On peut encore affaiblir cette condition en

M3: E contient une infinité de puissances d’un méme nombre ¢ tel que |g| > 1.

A ce stade, il se pose les problémes suivants: trouver les polynémes unitaires
qui vérifient les conditions Mi, les conditions Mi sont-elles équivalentes?

Nous nous proposons de résoudre ces deux problémes.

Préliminaires
Pour p premier et a entier, soit % tel que p*la et p**'Xa, on pose |a|, = p~"
Soit g = -+ p¢...p" la décomposition de g en facteurs premiers. Pour a
entier, on pose

1 17
|a,]g = max (|a,|P11, Ce, ]a,]pr)
ol
I, =log (g)(e;log p;))™ Y, i=1,...,7.

En particulier, pour = entier, on a
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