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Introduct ion .  

La g4om4trie sur une courbe ~lg4brique a pour objet l'4tude des propri4t4s 

des points et syst~mes de  points 1 sur la courbe qui sont invariantes par rapport 

aux transformations birationnelles, lV[ais soit C une courbe ~lg4brique donn4e 

par une ~quation f (x ,  y ) : o  ~ coe.fficie~ts ratio~els (darts un certain dom~ine de 

rationalit4 k): appelons points ration~els les points qui sont £ coordonn4es ra- 

tionnelles (dans k), et points alg4briques ceux qui sont £ coordonn4es alg4bri- 

ques; appelons systOme rationnel de n points tout syst~me de n points tel que 

les fonctions sym4triques des coordonn4es de ces points soient rationnelles, et 

syst6me alg4brique tout syst~me de points ulg4briques; Yon peut se proposer 

d'4tudier les propri4t4s des points e t  syst6mes de points rationnels ou alg4bri- 

ques sur 1~ courbe C, et particuli~rement celles de ces propri4t4s qui sont in- 

variantes par rapport aux transformations birationnelles £ coefficients rationnels: 

c'est cette 4rude qui constitue l'objet de ce que je nomme l'arithmgtique sur la 

courbe C. En particulier, la recherche des points r~tionnels sur une courbe 

donn4e C est 4videmment un probl~me invariant par rapport aux transformations 

birationnelles ~ coefficients rationnels, et rentre, £ ce titre, dans l 'arithm& 

tique sur les courbes alg4briques: lorsque le domaine de rationalit4 se r4duit £ 

l'ensemble des nombres rationnels, ce probl~me n'est autre que celui de la r4solu- 

tion en nombres rationnels des 4quations diophantiennes £ deux variables, ou 

1 Afin de rdserver le mot  de groupe au sens qu'il  a pr is  depuis Galois, je parlerai  tou jours  

de sys temes  de points,  bien qu 'on  air l 'habi tude  en gdomdtrie alg(~brique de par ler  de groupes  de 
points  sur  une courbe. 
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