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{Sber die Existenz der automorphen Funktionen mit be- 
schr/inktem Dirichletintegral 

Von LEO ULLEMAR 

In meiner Arbeit USKILA [1] wurden die symmetrisehen Hauptkreisgruppen 
vom Geschlecht p = 0 ohne e]]iptische Substitutionen in bezug auf die Existenz der 
eindeutigen niehtkonstanten beschrdnkten automorphen Funktionen klassifiziert. 
Diese Arbeit bildet eine natiirliche Fortsetzung des Gedankenganges. Die genann- 
ten Hauptkreisgruppen werden bier in bezug auf ,die Existenz der eindeutigen 
nichtkonstanten automorphen Funktionen mit beschrdnktem Dirichletintegral fiber 
den Fundamentalbereieh klassifiziert. Um ein Kriterium dafiir zu erhalten, wird 
ein neues harmonisehes Mass einge~4~rt, das infolge seines Zusummenhanges 
mit dem klassischen harmonidchen "Mass yon NEVANLINNA yon Interesse sein 
diirfte. 

1. Ein einfach zusammenhangender Teilbereieh B o des Kreises [ z ] <  1 wird 
von einer abgeschlossenen Punktmenge E auf dem Kreise ]z I = 1 und einer 
offenen Punktmenge E '  begrenzt. Die Menge E '  besteht aus einer endlichen 
oder abz~ihlbar unendlichen Anzahl oftener punktfremder Orthogonalkreisbogen 

(1) bo, bl, b2 . . . .  

des Kreises I zl = 1. Durch eine ]ineare Transformation wird immer erreieht, 
dass der Punkt  z = 0 ein innerer Punkt  von B o ist. 

Wenn B o an irgend einem der Bogen (1), z .B.  an b0, gespiegelt wird, erh~lt 
man ein Polygon Bo, das mit B o einen Fundamentalbereich B = B o + Bo einer 
symmetrischen Fuehsschen oder fuchsoiden Gruppe G vom Geschlecht p = 0 ohne 
eliiptische Substitutionen bitdet, je naehdem die Anzahl der Bogen (1) endlich 
oder unendlich ist. 

Problem. Die notwendigen und hinreichenden Bedingungen ]iir die Existenz 
einer nichtkonstanten eindeutigen automorphen Funktion der Gruppe G zu /inden, 
deren Dirichletintegral begrenzt ist und zwar 

(2) f f l/" ( z ) I ~ d x  d y  ~- ~ (z = x -~- i y ) .  
Bo 

Das entsprechende Problem fiir die analytischen Funktionen haben AHL~'ORS 
und BEURLING [1] gelSst. Diese Ergebnisse finden Anwendung auf unser Probiem. 
Wesentlich flit die L5sung ist die Einffihrung eines neuen harmonisehen Masses 
$2 (z,E, G), das in Nr. 2 definiert wird. 
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