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Sur les fractions continues monotones non-d~croissantes 

p~riodiques 

Par FOLKE RYDE 

Soit donnde une fraction continue de la forme 

all a2] a31 aml 

17aa, +ia2+ + + ' 

off s; al, az, a3 . . . .  am, . . .  sont des nombres entiers positifs tels qu'on ait 

a l  ~ as  < a3 < ~ am < ' "  . 

Dans un mdmoire prdsent4 ~ l'Acaddmie des sciences de Stockholm 1, j'ai trait6 
cette classe de fractions continues sous ]e nora de ~factions continues mono- 
tones non-ddcroissantes. 

Les fractions continues monotones non-ddcroissantes sont p&iodiques si et 
seulement si tous les nombres a, sont dgaux pour tous les  indices n s partir 
d'une certaine valeur N. ]~videmment chaque fraction continue monotone non- 
ddcroissante pdriodique repr~sente une quantit6 irrationnelle quadratique r~elle. 
Mais le probi~me inverse prdsente des difficultds singuli~res. Le r~sultat le plus 
precis que j'ai obtenu dans cette direction est contenu dans le th~or~me suivant: 

Soit donn$e une $quation quadratique irr~ductible P O2+ Q O + R =0, dent les 
coe/]icients P, Q et R sont des nombres entiers sans aucun ]acteur commun et 
dont l'une des racines, soit 

satis]ait d la condition 

V Q ~ - - 4 P R  Q 
2P  2i 5' 

O< V Q 2 - 4 P R  Q < 1 .  
2 P  2P 

La condition ndcessaire et su]]isante pour que l~ developpement uniquement d$- 
termind de 0 sous la /orme d'une ]faction continue monotone non-ddcroissante soit 
pdriodique, c'est-d-dire qu'on ait 

Eine neue Art  monotoner Kettenbruchentwicklungen, A r k i v  fSr m a t e m a t i k  B d  1. Nr  22 
(195o). 
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