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Sur le plus petit non-reste quadratique impair

Par TrycveE NAGELL

§ 1.

Soit p un nombre premier > 2. Désignons par w le plus petit nombre
impair positif qui est un non-reste quadratique modulo p. Clest évident que
p est toujours un nombre premier.

Dans une note [1] publiée en 1923 j’al proposé le probléme de déterminer
une borne supérieure de w en fonction de p, et par des raisonnements trés
simples j’y ai démontré que

(1) p<2Vp+1

pour tous les nombres premiers p > 3.

Ensuite, par des moyens analytiques, J. M. ViNocRaDOV & établi le résultat
plus précis que voici [2]:

Si p est un nombre premier suffissamment grand tel que p =1 1 (mod 8), on a

(2) p < (log p)?,
ol v=—1~_=0.303 e
2Ve
Enfin, par une méthode élémentaire, A. BRAUER a obtenu le résultat sui-
vant [3]:
Pour tous les nombres premiers p =+ 3 (mod 8) on a

3) p<2(dp) +2(4p) + 1.
Pour tous les nombres premiers p=—1 (mod 8) on a
(4) p<@p) +3@p) + L.

J’ail montré récemment comment on peut employer un théoréme d’AXEL THUE
pour trouver une borne supérieure de . Il s’agit du théoréme suivant [4]:
Soit p un nombre premier impair. Si le nombre entier a n’est pas divisible
par p, on peut trouver deux nombres entiers positifs = et y<Vp et tels
qu’on ait
ay==1 z (mod p)

pour 'un ou l'autre des deux signes.
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