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Un th6orhme arithm6tique sur les coniques 

P a r  

TRYGVE N A G E L L  

1. Nous prenons pour domaine de rationalit6 fondamental un corps quelconque 
donn6 ~ .  Par nombre rationnel nous entendons un nombre appartenant h ~ .  

Le point dans le plan P (x, y, z), en coordonn6es homog~nes, est appel6 point 
rationnel quand les coordonn6es sont proportionnels s trois nombres rationnels. 
Le point P (x, y, z), sera appel6 point (relativement) algdbrique quand x, y e t  z 
sont proportionnels s trois nombres alg6briques relativement s ~ .  Sans restreindre 
la g6n6ralit6 nous pouvons supposer que l 'un des nombres x, y, z soit 6gal s 1. 
Quand ces trois hombres appartiennent au corps K, alg6brique relativement s 
~ ,  le point sera appel6 point alggbrique du corps K ou appartenant au corps K. 
Supposons que le corps K 1 = ~ (x, y, z), engendr6 en adjoignant h ~ les hom- 
bres x, y ct z, soit d u m  i~m~ degr6 relativement h $2. Alors nous dirons que le 
point P (x, y, z) est un point alggbrique du m um~ degrg, et nous l'appellerons 
point primiti[ du corps KI. En d6signant par ~(o un nombre conjugu6 ~ ~ rela- 
t ivement s ~ nous dirons que le point P (x (0, y(O, z(O) est un point conjugu~ au 
point P (x, y, z) relativement s ~ .  

L'ensemble des points conjugu6s sera appel6 syst~me rationnel irr~ductible de 
m pqints dans ~ .  ~qous appellerons syst~me rationnel dans ~ tout syst~me de 
points compos6 d'un nombre de syst~mes rationnels irr6ductibles dans ~ .  
Ce syst~me est r6ductible, s'il est compos6 de plus d'un syst~me irr6ductible. 
Un syst6me rationnel de deux points est appel6 couple rationnel, et un syst~me 
rationnel de trois points triplet rativnnel. 

2. Nous dirons qu'une courbe alg6brique plane 

(1) / (~, y, z) = o 

en coordonn6es homog~nes appartient s ~ quand les coefficients de la forme 
ternaire /(x,  y, z) appartiennent ~, ~ .  J'appellerai une droite "~ coefficients ra~ 
tionnels une droite rationelle (dans ~) ,  et d'une fa~on analogue je parlerai d'une 
conique rationnelle. 

Soit K un corps alg6brique du m i~'~ degr6 relativement s ~ .  Supposons donn6e 
la courbe (1) appartenant ~ ~ et supposons que l'6quation (1)air  une solution 
en nombres x0, Y0, Zo appartenant s K. Cette solution sera appel6e solution pri- 
mitive en K de l'6quation (1), si le point P(xo, Yo, %) est un point primitif de 
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