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Remarques sur une classe d'~quations ind~termin~es 

P a r  TRY~V~ NA~ELL 

§ 1. La representation d'un entier par les formes A x  3 + By 3 

1. Introduction. Les plus importants  r~sultats sur la representation d 'un entier 
pax les formes binaires cubiques ont ~t~ expos6s dans les monographies de Nagell [1] 1, 
p. 41-54, et de Skolem [2], p. 108-112, et derni~rement dans l'excellent livre de 
Mordell [3] Ch. 24. Vu clue ces exposes sont de leur nature tr~s eoneentr6s, fl s 'ensuit 
la n~eessit~ de les completer par des 6claircissements sur l 'histoire et la chronologie 
des d~couvertes ainsi que par la compaxaison des diff6rentes m6thodes. 

Grace aux e~l~bres t ravaux d'Axel Thue les probl~mes des ~quations diophantiennes 
de degr6 sup~rieur m 'on t  attir6 d~s le d~but. J ' a i  eommenc6 par l '~tude des ~quations 
simples de la forme 

ax a + by 3 = c, 

oh les entiers a, be t  c sont dorm,s, et off l 'on eherehe les solutions en entiers x et  y, non 
n u l s .  

Dans le present ehapitre nous allons consid6rer les ~quations de cette forme parti- 
euli~re. Le cas g~n4ral sera trait6 dans le chapitre suivant. 

2. Th~or~me de Delaunay. Dans une note publige en 1916 Boris Delaunay a 
annone6, sans en donner la ddmonstration, le r~sultat suivant (voir [4]) : 

3 

Th6or~me 1. Ddxignons par  0 le hombre VD, o~ D est un  hombre naturel qui n'est 
pas  un  cube. Alors, l'dquation cubique 

x a + D y  ~ = 1 (1) 

poss~de au p lus  une seule solution en hombres entiers x et y non nuls. S i  x, y est une 
solution, le hombre x + yO est l'unitd ]ondamentale de l 'anneau R(0). 

Je n 'ai  observ~ cette note qu'en 1922. La m~me annie  j 'ai  publi4 deux mdmoires 
dans lesquels j 'ai  montr~ par une m6thode tr~s simple que l 'dquation (1) admet au 
plus une seule solution; voir [5] et [6]. Ma d6monstration de ce r~sultat ~tant peu 
eonnu, je me permets d 'en donner une id6e dans le num~ro suivant. 

3. M~thode de Nagell. Soit ~ l'unit~ fondamentale de l 'anneau R(0), 0 < ~ < 1 .  
Pour d~terminer les unit6s (positives) de la forme binaire c+aO, a e t  c'entiers 
rationnels, on aura £ examiner la suite 

¢, ¢~, ¢3 ¢,, .... 

1 Les  n u m ~ r o s  f i g u r a n t  e n t r e  c roche t s  r e n v o i e n t  tt ]a b ib l iograph ie  plae~e k la f in  de ce m~moi re  
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