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diophantiennes h 

§ 1. Sur la r6solubilit~ de l'~quation y2__ 1 = zP 

1. Dans  un travail  publi~ en 1921 j 'a i  ~tudi~ la possibilitd de r~soudre l '~quation 
diophant ienne 

y~ - 1 = z ~ (1) 

en  nombres  naturels  y et z, lorsque p e s t  un  nombre  premier >~ 5. Pour  certaines 
categories de nombres  premiers 1o j 'a i  pu mont re r  dans le dit  t ravail  que cette dqua- 
t ion n ' a  pas de solutions. La  d~monstrat ion s 'appuie sur des propridtds du corps 
quadrat ique engendrd par  U~p, off ~=  + 1  o u =  - 1  suivant  q u e p = - I  o u -  - 1  (rood 4); 
voir  Nagell  [1] 1. Nous allons revenir  sur une part ie  de ce travail  plus loin dans le 
numdro 3. 

Ensui te  en 1935, par  une autre m4thode tr~s simple, j 'a i  pu dtablir le rdsultat  
suivant  (voir Nagell  [2]): 

Th~or~me 1. S i p  est un nombre premier >1 5, qui n' est pas =- 1 (rood 8), lYquation (1) 
n'admet aucune solution en hombres naturels y e t  z. 

Vu que ce rdsultat  semble 6tre restd inconnu je me permets d 'en  recapituler la 
ddmonstrat ion.  

On voit  aisdment que le nombre  z dans (1) est ndcessairement pair, abstract ion 
faite de la solution y=O, z =  - 1 .  E n  effet, si z est impair, cette dquation entraine 

y - l = a  v, y + l = b  v, 

off a e t  b sont  des hombres  naturels, tels que ab = z. Donc 

a ~ ' -b  ~' = - 2 ,  

d 'oh  r~sulte a = - 1, b = 1. Si ze s t  pair on aura 

y ~ l = 2 a  p, y+_l = 2V-lb p, 

off a et b sont  des hombres  naturels, tels que 2ab = z, donc 

a p-2p-~b p = ~- 1. (2) 

1 Les num~ros figurant entre crochets renvoient k la bibliographie plae6e ~ la fin de ee m6moire. 
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