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Mitgeteilt  am 11. April 1955 durch T. N&OELI, und OTTO FROSTMAN 

tJber eine Klasse von kubischen diophantischen Gleichungen 

mit drei Unbekannten 

Yon S T I G  C H R I S T O F F E R S O N  

§ 1. Einleitung 

W i r  b e t r a c h t e n  die d iophan t i sche  Gle ichung 

ua + ab2va + a2bwa- 3 a b u v w = C ,  (1) 

wo a u n d  b nat f i r l iche  Zah len  sind, deren  P r o d u k t  a b > 1 durch  kein  Pr imzah l -  
q u a d r a t  t e i lba r  ist ,  und  C eine na t i i r l iche  Zahl  ist.  

W e n n  die  ganzen r a t i ona l en  Zahlen  u, v, w die Gle ichung (1) befr iedigen,  so 
wi rd  die Zah l  

o ) = u  + v ~  + w ~ ,  (2) 
3 3 

m i t  ~ = l / ~  und  f l = V a ~ ,  

eine L6sung von (1) gena lmt .  ~ und  fl sollen die ree l len  d r i t t e n  Wurz e ln  sein, 
u n d  sie s ind also nach  der  Vorausse tzung fiber a u n d  b pos i t ive  i r r a t iona le  
Zahlen.  Es  is t  keine  Einschr~nkung,  wenn wir  im fo lgenden  a > b vorausse tzen ,  
d a n n  wird  ~ <  ft. Eine L6sung ¢o heiss t  grSsser als eine andere  L6sung oJ 1, wenn 
yon  der  Zahlen  ¢o und  0)1 die  ers tere  die  gr6ssere ist ,  u n d  u m g e k e h r t  nenn t  m a n  
d a n n  0) 1 k le iner  als  0). Zwei LSsungen  o~ und  0) 1 heissen gleich, wenn 0)=  0)1, 
was  nu r  fiir  u = U l ,  V =Vl,  W = W  1 v o r k o m m t .  

I n  dem re inen  kubischen  Zah lk6rper  K ( ~ )  is t  die F o r m  

F (u, v, w) =ua + ab*va + a*bw3- 3a buvw 

einfach die N o r m  der  Zah l  o~=u+v~z+wfi, und  wenn  0 und  0 2 die p r im i t i ve n  
kubischen  E inhe i t swurze ln  sind, 03+ 0 +  1 = 0 ,  wird,  m i t  

¢o'=u+vo~q+wflo 2 und  o./ '=u+v~o2+wflo,  (3) 

W i r  se tzen 

F (u, v, w) = 0) 0)' 0)". 

co' 0)" = 0) = ~ +  ~ ÷ z~fl, 

~ = u ~ - a b v w ,  ~=aw~-uv ,  ( v=bv2-uw.  
(4) 
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