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Uber eine Klasse von kubischen diophantischen Gleichungen

mit drei Unbekannten

Von Stic CHRISTOFFERSON

§ 1. Einleitung
Wir betrachten die diophantische Gleichung
w+ab®®+albuw—3abuvw=2C, 1

wo a und b natiirliche Zahlen sind, deren Produkt ab>1 durch kein Primzahl-
quadrat teilbar ist, und C eine natiirliche Zahl ist.

Wenn die ganzen rationalen Zahlen u, v, w die Gleichung (1) befriedigen, so
wird die Zahl

w=ut+vatwp, (2)
3 s
mit «=Vab® und B=Va®b,

eine Losung von (1) genannt. « und f sollen die reellen dritten Wurzeln sein,
und sie sind also nach der Voraussetzung iiber @ und b positive irrationale
Zahlen. Es ist keine Einschrinkung, wenn wir im folgenden a >b voraussetzen,
dann wird a<p. Eine Losung w heisst grosser als eine andere Lisung w,;, wenn
von der Zahlen w und w; die erstere die grossere ist, und umgekehrt nennt man
dann o, kleiner als w. Zwei Losungen w und o, heissen gleich, wenn o =w,,
was nur fir «=w,, v=v,, w=w, vorkommt.
In dem reinen kubischen Zahlkiorper K (x) ist die Form

Flu, v, 0)=u+ab®v®*+a?bw®—-3a buvw

einfach die Norm der Zahl w =u+va+wpf, und wenn ¢ und @* die primitiven
kubischen Einheitswurzeln sind, ¢?+p-+1=0, wird, mit

o' =ut+vap-+wfhe® und o' =u+tvag®+wpfe, 3)

Flu, v, wy=wow o'
Wir setzen
W' =p=a+dout+mp,

(4)

d=ul—abvw, T=aw®—uv, w=>bv:—uw.
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