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Uber irreduzible Axiomensysteme, 
die eine endliche abstrakte Gruppe bestimmen 

Y o n  B E N G T  STOLT 

§ 1. Einleitung 

Die Axiomatik endlicher Gruppen ist nur yon wenigen Verfassern behandelt. 
U . a .  wollen wit BAER und LEW erw~hnen, die einige Axiome aufstellen, die die 
allgemeinen Axiome genannt werden; siehe [1]. Sie bestimmen s/£mtliche vollst~ndigen 
irreduziblen Systeme, die aus diesen Axiomen gebildet werden kSnnen, und sie 
beMtimmen auch diejenigen Systeme, die nut  vollst~ndig Mind, wenn die zugrundehe- 
gende Menge endlich ist. 

LORENZEN behandelt nicht nur die allgemeinen Axiome sondern auch die sogenann- 
ten Eins-Existenzaxiome u n d  die allgemeinen Inversaxiome. Er  stellt s/imtliche 
vollst~ndigen irreduziblen Systeme auf, die aus diesen Axiomen gebildet werden 
kSnnen und hSchstens vier Axiome enthalten; siehe [2]. In  meiner Dissertation habe 
ich s~mtliche vollst~ndigen irreduziblen Systeme bestimmt, die aus den yon LOREN- 
ZEN betrachteten Axiomen gebildet werden kSnnen, siehe [3], S. 56. 

Weder in [2] noch in [3] wird der Fall behandelt, wo die zugrundeliegende Menge 
endlich ist. Es ist nun das Ziel der vorliegenden Arbeit, s~mtliche vollst~ndigen 
irreduziblen Systeme zu bestimmen, die aus den yon LORENZEN betrachteten Axiomen 
gebfldet werden kSnnen und nur vollst~ndig Mind, wenn die zugrundeliegende Menge 
endlich ist. Ffir Bezeichnungen und HilfMMi~tze wird an [3] verwiesen. 

§ 2. Hilfssiitze 

Zun/~chst werden wir zwei Hilfss/~tze beweisen, die Verallgemeinerungen eines 
Satzes yon BA~.R-LEw [1], S. 11, sind. 

Hi l f s sa tz  i .  Wenn IE.J und rU.J bestehen, bestehen auch 1U.J und rE.J. 

Beweis: Wir nehmen an, dass d ein Element mit IE.J und rU.J ist, und betrachten 
die Produkttafei  der zugrundeliegenden endlichen Menge. Nach IE.J kommt d in 
jeder Kolonne mindestens einmal vor; siehe [3], S. 16. Die Produkttafel  enth/Alt 
also d mindestens n mal. Aber nach rU.J kommt d in jeder Zeile hSchstens einmal 
vor; siehe [3], S. 17. Folglich enth~lt die Produkttafel  d hSchstens n mal. Sie enth/~lt 
also d genau n mal. Jede Zeile und Kolonne enthMt dann d genau einmal. Hieraus 
folgt die Gfiltigkeit yon IU.J und rE.J, womit der Hilfssatz bewiesen ist. 

Wir beweisen auch 
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