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Weitere Untersuchungen zur Gruppenaxiomatik

Yon BENeT StoLT

§ 1. Einleitung

In meiner Dissertation! habe ich nebst vollstindigen und unvollstindigen
Axiomensysteme auch einige unbestimmte Systeme aufgestellt. Der Zweck der
vorliegenden Arbeit ist u. a. die Vollstindigkeit von noch vier Systemen zu
zeigen. Es wird auch gezeigt, dass die hergeleiteten Systeme irreduzibel sind.

Weiter zeige ich, wie es moglich ist, durch Einfiihrung zweier neuen Axiome
vollstindige Systeme herzuleiten, die weniger Axiome als die in der Dissertation
hergeleiteten Systeme enthalten.

Fir Bezeichnungen und Hilfssitze wird an die eben angefithrte Dissertation
verwiesen. Hs wird hervorgehoben, dass, wenn eines der Axiome le.J, lv.J, re.J
und rv.J besteht, es zwei Elemente ¢ und d gibt, die eine gewisse Verkniipfung
erfiillen. Wenn mehrere von diesen Axiomen bestehen, werden wir annehmen,
dass ¢ und d in allen Verkniipfungen dieselben sind.

§ 2. Das System A4, E, U, lE.i, lU.i, re.i, rvo.i

In diesem Abschnitt wollen wir den folgenden Satz beweisen.

Satz 1. Das System A, E. U, lE.1, U, req, rv.a st vollstandig.

Beweis: Der Annahme zufolge existiert ein d mit [E.¢, IU.¢, re.t und rv.s. Wegen
Hilfssatz 2 im Abschnitt IT bestehen ed=d und de=d, wo e ein Element mit
IE.I und 1U.T ist.

Zunichst werden wir zeigen, dass e auch die Eigenschaften re.] und 7v.I hat.
Wegen re.4 und rv.¢ gibt es zu d und einem gewissen ¢ genau ein A’ mit ¢k’ =d,
und wegen lE.I und IU.I bestehen ¢'c=e und c,c'=e. Nun bilden wir

{ecyh’ =e(ch')=ed=d,
woraus nach [U.. ec=c¢ folgt. Ferner erhalten wir

(c'eye=c (ec)=c'c=e
und

(ec’yc=e(c'c)=ce=e,
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