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D e u x i b m e  o a r t i e .  

XIV. S u r  u n  p r o b l ~ m e  p r d l i m i n a i r e  d 'a lg~bre .  Dans la premi6re partie de 

ce travail, j 'ai consid~r5 des fonctions du type gdndral suivant. Soient x~, x 2 , . .  

. .  x.  des variables complexes et t,J une constante donn6e dent  la partie r~elle 

est ndgative. Les fonctions considdr~es sent des fonctions uniformes F, holo- 

morphes ou mdromorphes, de xl, x2 . . . .  x,,, qui admettent,  par rapport s chaque 

variable, la pdriode 2~ci et qui v~rifient, en outre, la relation 

(35) F ( x~ + (o, x.., + x ,  , x~ + x :  , . . . , x~ + x , , _  l ) ~ e - " ~ , ,  F ( x l  , x.~ . . . .  , x,,), 

oh (~ est un entier positif, ndgatif ou nul. En ajoutant  une variable de plus 

x , , + l ,  on peut toujors ramener ]e cas gdn~ral au cas oh e~ est nul; il suffit 

en effet de poser 

( l ) ( x , ,  x .  . . . . .  x n ,  x,~+1) = e"~,,+ l F ( x l ,  x2 . . . . .  x,,) 

pour que eette fonetion admette ]a p6riode 2~ti aussi par rapport h x , + l  et vd- 

rifie la relation 

(3(0 O ( X  1 + (O, X 2 -[- X 1 . . . . .  X n + l  "~- Xn) ~ O ( X l ,  X2, . .  �9 , X n + l ) .  

Pour le ddveloppemont do eette thdorie et en partieulier pour l'~tude de la 

transformation, il importe de rdsoudre la question suivante, dans laquelle ~o est 

une constante quelconque diffdrente de zdro: 

F o r m e r  rou te s  l es  / o n c t i o n s  u n i / o r m e s  / de  n v a r i a b l e s  c o m p l e x e s  x~,  x=, . . . .  , x ,  

v d r i / i a n t  l a  r e l a t i o n  u n i q u e  

(37) / ( x  I + to, x 2 + x , ,  x~ + x 2 . . . . . .  x , ,  + x , - 1 )  = / ( x , ,  x : ,  xa . . . .  , x , , ) .  


